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1
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Va

1 [1]:14.280

/ 1 )1 sin—l( 2ax + b )
VazZ +br +c V—a b2 — 4dac
1 g h_1< 2ax + b >

_ gin et o

Va Vdac — b2

(*)=
)spool schauml3.output
)set message test on
)set message auto off
)clear all

--S 1
aa:=integrate(1/sqrt(a*x”~2+bxx+c) ,x)

--R (D
e
--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2azx\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +-+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +-——+ +—+
--R \l[-al\ax +bx+c -\l-al\lc



2
:=1/sqrt (a)*log(2*sqrt (a) *sqrt (a*x~2+b*x+c) +2*a*xx+b)
e +
+—+ | 2
log(2\la \lax +bx+c + 2ax + b)
(2) -
+—+
\la
Type:
3
:=-1/sqrt(-a)*asin((2*a*x+b) /sqrt (b"2-4*ax*c))
2a x + Db
asin(------—-——---- )
e +
| 2
\|l- 4a c+ Db
(3) - =
+-——+
\l- a
Type:
4
:=1/sqrt (a)*asinh ((2*a*x+b) /sqrt (4*a*xc-b~2))
2ax + b
asinh(-—----------- )
pomm +
| 2
\l4a c - Db
(4) -
+—+
\la
Type:
5
:=bbl-aa.1l

Type: Union(List Expression Integer,...)

Expression Integer

Expression Integer

Expression Integer



(&)
o +
+=+ | 2
log(2\la \lax +bx+c + 2a x + b)
+
log
Fomm e +
+-+ +-+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
Fom +
+-+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx-2
/
+-+
\la
Type: Expression Integer
6
:=bbl-aa.2
)
Fo—— +
+———+ +—+ | 2
\l- a log(2\la \lax + bx+c + 2ax + D)
+
o +
+-—+ | 2 +———+ +—+
+-+ \[-al\lax +bx+c -\l-allc
- 2\|la atan(-————-————————————— )
ax
/
+-——+ +—+
\l- a\la
Type: Expression Integer
7
:=bb2-aa.1
(7



+———+
\l- a
*
log
o ——————— +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
Fom +
+-+ | 2
2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
+
+-+ 2a x + Db
- \la asin(-———--------——- )
e +
| 2
\l-4a c +b
/
+———+ +-+
\I- a\la
Type: Expression Integer
8
:=bb2-aa.2
Fom e +
+-——+ | 2 +-——+ +—+
\Mlmal\ax +bx+c -\l-allc 2a x + b
- 2atan(-—————-----—————————— ) - asin(-———-—------——- )
a X Fo—————————— +
I 2
\l-4a c +b
(8) ———————mmm
+———+
\I- a
Type: Expression Integer
9
:=bb3-aa.l



€))
log
o +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +Dbx+c + 2azx\lc
+
2 +-+
(-2ax -bzx - 2c)\la
/
Fmmm e —————— +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
2ax+b
asinh(------------ )
o +
I 2
\l4a ¢ - b
/
+-+
\la
Type: Expression Integer
10
:=bb3-aa.2
(10)
Fom +
+———+ | 2 +-——+ +—+
+-+ \l-alNlax +bx+c -\l-allc oot 2a x +b
- 2\la atan(-————=——=——-——-—————m——m o ) + \|l- a asinh(-—--—--—--—- )
a x Hmmmm e +
| 2
\l4a c - Db
+-——+ +—+
\I-a\la
Type: Expression Integer
11
:=simplifyLog ccl

(1D



log
o +
+—+ +-+ | 2
((4a x + 2b)\lc + (- 2b x - 4c)\la )\lax +bx + c
+
2 +-+ +—+ 2 2
(4a x + 4b x + 4c)\la \lc - 2abx + (-4ac-Dblx-2bc
/
Fom +
+-+ +-+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2a x)\lax +Dbx+c + 2azx\lc
+
2 +-+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
+-+
\la
Type: Expression Integer
12 14:280 Schaums and Axiom differ by a constant
:=ratDenom ddi
+—+ +—+
+—+ - 2a\lc + b\la
\la log(-==========---—- )
a
(12) =
a
Type: Expression Integer



/ r dx
vaxr? + bx + ¢

/ T _ Vax? +br+c i/ 1
Var? +br +c¢ a 2a ) Vazr?+bxr+c

2 [1]:14.281

(4=
)Jclear all

--5 11
aa:=integrate(x/sqrt (a*x”~2+b*x+c) ,x)
--R (1)

--R [

--R +-+ | 2 2
--R (2b\lc \lax +bx+c -bx-2bc)

--R log

--R +-+ +—+ | 2 +-+
--R (2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2ax\lc

--R 2 =+
--R (-2ax -bzx-2c)\la

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R +=+ | 2 2 =t -+
--R -2b x\la\Max +bx+c + (4ax + 2b x)\la \lc

--R +—+ +-+ | 2 +—+
--R 4a\la \lc \lax +bx+c + (-2abx-4ac)\la

--R +-+ | 2 2
--R (- 2b\lc \lax +bx+c +bx+ 2bc)

--R +———+ | 2 +———+ +—+



--S 12

\l-alax +bx+c -\l-al\lc

atan(-———————--""""——————————— )
ax
+
e +
+———+ | 2 2 +-——+ +—+
-bx\l-allax +bx+c + (2ax +bx)\|I-al\lc
/

e +

+-——+ +-+ | 2 +-——+

2a\l-a\lc\lax +bx+c + (-abx-2ac)\|l-a

Type: Union(List Expression Integer,...

tl:=integrate(1/sqrt (a*xx"2+b*x+c),x)

(2)

+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2azx\lc

2 +—+
(-2ax -bx-2c)\la
+-+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx-2c
+—+

\la

+———+ | 2 +-——+ +—+
\l-al\lax +bx+c -\l-allc

Type: Union(List Expression Integer,...

11



--S 13
bbl:=sqrt (a*x~2+b*x+c)/a-b/(2*a)*t1.1

--R (3

--R log

--R +-+ +—+ | 2 +-+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +Dbx+c +2azx\lc

--R 2 a—
--R (-2ax -bzx-2)\la

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R +=+ | 2
--R 2\la \lax +bx+c
--R +—+

--R 2a\la
--R Type: Expression Integer

--S 14
bb2:=sqrt (a*x"2+b*x+c)/a-b/(2*a)*t1.2

--R (4

--R +———+ | 2 +———+ +—+ o +
--R \[-al\lax +bx+c -\l-al\lc et | 2

--R Type: Expression Integer

--3 15
ccl:=bbl-aa.l

12



(5)
e +
+=+ | 2 2
(- 2b\lc \lax +bx+c +bx+ 2bc)
*
log
e T +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc
+
2 +—+
(-2ax -Dbx-2)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
e +
+=+ | 2 2
(- 2b\lc \lax +bx+c +bx+ 2bc)
*
log
e +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\l|c
+
2 +—+
(-2ax -Dbx-2)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
P
+—+ | 2 +—+ +—+
-4c\la\lax +bx+c + (2b x + 4c)\la \lc
/
P
+—+ +—+ | 2 +—+
4a\la \lc \lax +bx+c + (-2abx-4ac)\la
Type: Expression Integer
16
:=bbl-aa.2

13



(6
e +
+———+ +—+ | 2 2 +———+
(- 2b\l- a\Nlc\lax +bx+c + (bx+ 2bc\|-a)
*
log
ettt +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +-+
(-22ax -bx-2c)\la
/
Fomm +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bzx- 2
+
e +
+—+ +—+ | 2 2 +-+
(4b\la \lc \lax + bx+c + (-2bx-4b c)\la)
*
o +
+———+ | 2 +———+ +—+
\[I-a\lax +bx+c -\|l-al\lc
atan(-——-——-—-————-———m—m oo )
ax
+
o +
+———+ +—+ | 2 +———+ +—+ +—+
- 4c\l- a\la\Nlax +Dbx+c + (2b x + 4c)\|- a \la \lc
/
e +
+———+ +—+ +-+ | 2 +———+ +—+
4a\|- a \la \lc \lax +bx+c + (-2abzx-4ac)\l-a\la
Type: Expression Integer
17
:=bb2-aa.1l
(7
e +
+-——+ +—+ | 2 2 +-——+
(- 2b\l-a\Nlc\lax +bx+c + (bx+2bc\l-a)
*
log

14



--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2)\la

--R +-+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx-2c

--R +-+ +-+ | 2 2 +—+
--R (- 4b\la \lc \lax +bx+c + (2b x + 4b c)\la )

--R +-—+ | 2 +———+ +—+
--R \[-a\lax +bx+c -\|l-al\lc

--R +———+ +—+ | 2 +———+ +—+ +—+
--R - 4c\|l-alNlal\lax +bx+c + (2b x + 4c)\|I- a \la \lc

--R +-——+ +—+ +—+ | 2 +———+ +—+
--R 4a\|l- a\la\Nlc\lax +bx+c + (-2abzx-4ac)\l-alla
--R Type: Expression Integer

--R | 2 +-+
--R -2c\lax +bx+c + (bx+ 2c)\lc

--R +=+ | 2
--R 2a\lc \lax +bx+c -abx-2ac
--R Type: Expression Integer

--5 19 14:281 Schaums and Axiom differ by a constant
dd1l:=ratDenom cc4

15



16

Type: Expression Integer



/ 22dx
Vaz? + bz +c

3 [1]:14.282

/ x? 72a:c—3b ax2+bx+c+3b2_4ac/ 1
var?+br+c 4a? 8a? var?+br+c
() +=

)Jclear all

--S5 19
aa:=integrate(x~2/sqrt (a*xx~2+b*x+c) ,x)

--R (D
--R [

--R 3 2 2 +—+ | 2
--R ((1abc-12b )x + 32a c - 24b c)\lc \lax +bx+c

--R 2 2 2 4 2 2 3 3 2 2
--R (-16ac +8abc+3 )x + (-32abc + 24b c)x - 32a c + 24b c

--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

--R 2 -+
--R (-2ax -bzx-2c)\la

--R +-+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2

--R 2 2 3 3 2 2 2 +—+
--R ((-16ac-4ab)x + (-8abc+6b)x + (-32ac + 24b c)x)\la

--R 2 4 2 2 3 3 2
--R 16a b x + (32a c - 8ab )x + (24a b c - 18b )x

--R 2 2
--R (32a ¢ - 24b c)x

17



+-+ +—+

\la \lc
2 2 +-+ +—+ | 2
(32a b x + 64a c)\la \lc \lax +bx+c

3 22 2 2 2 2 +-+
((-32ac-8ab)x -64a b c x - 64a c )\la

3 2 2 4=+ | 2
((-16abc+ 12b )x - 32a ¢ + 24b c)\lc \lax +bx +c

2 2 2 4 2 2 3 3 2 2
(16ac -8abc-3 )x + (32abc -24bc)x + 32ac - 24b c

==+ | 2 +-——t+ +—+
\[-alax +bx+c -\l-allc

2 2 3 3 2 2 2 +-——+
((-8ac-2abl)x +(-4abc+3)x + (-16ac + 12b c)x)\|- a

\lax +bx+c

2 4 2 2 3 3 2 2 2
(Babx + (1ac -4ab)x + (12abc -9 )x + (16a c - 12b c)x)

+-——+ +—+
\l-a \lc
2 2 +———+ +—+ | 2

(16a b x + 32a c)\|l- a \lc \lax +bx+c

3 22 2 2 2 2 +——+
((-16ac-4ab)x -32abcx-32ac)\|-a

Type: Union(List Expression Integer,...)

18



--5 20
tl:=integrate(1/sqrt(a*x~2+b*x+c) ,x)

--R  (2)
--R [
--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +—+

--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +—+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +———+ +-+
--R \[-a\lax +bx+c -\l-al\lc

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--S 21

bbl:=(2*a*x-3*b) /(4*a"2) *sqrt (a*xx"2+bxx+c)+(3*b"2-4*a*c) /(8*a~2) *t1.1

--R  (3)

--R (- 4a c + 3b)

--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2)\la

19



3

22
+ 24b ¢

/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
Fom e +
+—+ | 2
(4a x - 6b)\la \lax +Dbx +cC
/
2 +-+
8a \la
Type: Expression Integer
22
1=(2%a*xx-3%b) / (4*a"~2) xsqrt (a*xx"2+b*x+c) +(3*¥b"2-4*a*xc) /(8xa~2) *t1.2
(4)
Fom e +
+——=+ | 2 +-—=+ +-—+
2 \l-—al\lax +bx+c -\l-allc
(- 4a ¢ + 3b )atan(--————————-——————————— - )
ax
+
Fom +
+-——+ | 2
(2a x - 3v)\I-a\Nlax +bx+c
/
2 +-———+
4a \|- a
Type: Expression Integer
23
:=aa.l1-bbl
(5)
o +
3 2 2 ++ | 2
((16a b c - 12b )x + 32a ¢ - 24b c)\lc \lax +bx +c
+
22 2 4 2 2 3
(-16ac +8abc+3b)x + (-32abc + 24b c)x - 32a ¢
*x
log
Fom +

20



+-+ +—+ | 2

(2\la \lc +2a x)\lax +Dbx+c

+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
3 2 2 +-
((16a b c - 12b )x + 32a ¢ - 24b c)\lc
+
2 2 2 4 2 2
(-16ac +8abc+3b)x + (-32abc
log
S
+-+ +-+ | 2
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
o +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
o +
2 2 +=+ | 2

(- 24b cx-48b c)\la\Nlax +bx+c

((24a b c +

2

3 2 2 2 +-+
6b )x + 48b c x + 48b ¢ )\la \

2 +—+ +-+ | 2

(32a b x + 64a c)\la \lc \lax +bx+c

3
((- 32a ¢ -

22 2 2 2 2
8a b )x - 64a b c x - 64a c )\

21

+—+
- 2a x\lc

\lax +bx+c

3 3 2 2
+ 24b c)x - 32a ¢ + 24b c

+—+
+ 2a x\lc

+—+
|c

+—+
la
Type: Expression Integer



cc2:=aa.2-bbl
--R  (6)

--R 3 2 2 At -+ |2
--R ((16abc-12b )x + 32a ¢ - 24b c)\|l- a \lc \lax +bx +c

--R 2 2 2 4 2 2 3 3
--R (-16ac +8abc+3 )x + (-32abc + 24b c)x - 32a ¢

--R 2 2
--R 24b c

--R +-———+
--R \I- a

--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +—+

--R (-2ax -bx-2)\la

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R 3 2 2 +—+ +—+ | 2
--R ((-32abc+ 24b )x - 64a ¢ + 48b c)\la \lc \lax +bx +c

--R 2 2 2 4 2 2 3 3
--R (32a c - 16abc - 6b )x + (64a b c - 48b c)x + 64a c

--R 22
--R - 48b c¢

--R +—+
--R \la

--R +-——+ | 2 +-——+ +—+
--R \M[mal\lax +bx+c -\l-allc

22



+
e +
2 2 ===+ +=+ | 2
(- 24b c x - 48b c )\|I-a\la\Nlax +bx+c
+
3 2 2 2 +———+ +—+ +—+
((24a b c + 6b )x + 48b c x + 48b c )\|- a \la \lc
/
e +
2 2 +-——+ +—+ +—+ | 2
(32a b x + 64a c)\|- a \la \lc \lax +bx+c
+
3 22 2 2 22 4=t 4+
((-32a c-8ab)x -64abcx - 64a c )\|I- a \la
Type: Expression Integer
25
:=aa.2-bbl
P
e +
3 2 2 A==t =+ | 2
((16abc - 12b )x + 32a c - 24b c)\|l- a \lc \lax +Dbx+c
+
2 2 2 4 2 2 3 3
(-16ac +8abc+ 3 )x + (-32abc + 24b c)x - 32a c
+
2 2
24b c
*
e
\I- a
*
log
fmm +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+

23



3
((- 32a b c + 24b )x - 64a c

2

2 +—+ +—+ | 2
+ 48b c)\la \lc \lax +bx+c

2 2 2 4 2 2 3 3
(32a ¢ - 16abc -6b)x + (64a b c - 48b c)x + 64a c
+
2 2
- 48b c
*
+—+
\la
e +
+-—=+ | 2 +———+ +—+
\[-a\lax +bx+c -\l-al\lc
atan(-————=—————————— )
ax
e +
2 2 +-—+ +—+ | 2

(- 24b c x - 48 c )\|I-a\Nla\Nlax +bx+c

3 2 2

2 +———+ +—+ +—+

((24a b c +6b )x + 48b c x + 48b ¢ )\I- a \la \lc

2 2 =+ +—+ +-+

2

(32a b x + 64a c)\|- a \la \lc \lax +bx+c

3 22 2 2

2 2 +-——+ +—+

((-32ac-8ab)x -64abcx-64a c )\|-a \la

Type: Expression Integer

(-12b cx-24bc)\lax +bx+c

3 2 2

2 +-+

((12a b c + 3 )x + 24b c x + 24b c )\lc

24



2

2
- 32abcx

Type: Expression Integer

S,
2 2 +—+ | 2 3 22
(16a b x + 32a c)\lc \lax +bx+c + (- 16a c - 4a b )x
+
2 2
- 32a ¢
27 14:282 Schaums and Axiom differ by a constant
:=ratDenom cc4
+—+
3b\lc
(9) - ——----
2
4a

25

Type: Expression Integer



dx
4 [1]:14.283 /x\/m2 —

1 I (2\@\/@962 +br+c+bx+ 20)

Ve x

[P —— UL
zvar? + bz + ¢ V—c |2[v/b? — dac

—1sinh1< bx + 2¢ )
Ve |z|v4ac — b2

()=
)Jclear all

--S 27

aa:=integrate(1/(x*sqrt(a*x”2+b*x+c)),x)

--R =+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx-2c

--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 28
bbl:=-1/sqrt(c)*log((2*sqrt (c) *sqrt (a*x”~2+b*x+c) +b*x+2*c) /x)

--R +—+ | 2

--R Type: Expression Integer

--S 29
bb2:=1/sqrt(-c)*asin((b*x+2*c)/ (x*sqrt(b~2-4*ax*c)))

26



3

+o——+

\Il- ¢

Type:

:=-1/sqrt (c)*asinh ((bxx+2*c) / (x*sqrt (4*axc-b"2)))

asinh(-———————————- )

+—+

\lc

Type:

s+ |2
2\lc \lax +bx+c +Dbx+ 2c

=+ | 2

Type:

27

Expression Integer

Expression Integer

Expression Integer



--3 32
cc2:=aa-bb2

--R  (6)

--R +—+ | 2
--R +-——+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2 +—+ b x + 2¢c
--R \I- ¢ log(———————————————m—mmmmmmm ) - \lc asin(-—-------—————- )

--R +o——t -+
--R \l- ¢ \lc
--R Type: Expression Integer

--3 33
cc3:=aa-bb3

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2 b x + 2¢c

--R +-+
--R \lc
--R Type: Expression Integer

--S 34

ddl:=expandlLog ccl

--R (8

--R +=+ | 2

--R log(2\lc \lax +bx+c +Dbx + 2c)

--R +—+ | 2
--R log(2\lc \lax +bx+c - Dbzx - 2c) - 2log(x)
--R /

28



35

+—+

A\

c
Type: Expression Integer

:=ratDenom ddi

36

9

+

+-+ +-+ | 2
\lc log(2\lc \lax +bx+c +Dbzx+ 2c)

+-+ +-+ | 2 +-+
\lc log(2\lc \lax +bx+c -Dbx - 2c) - 2log(x)\lc

Type: Expression Integer

14:283 Schaums and Axiom differ by a constant

:=complexNormalize eel

2 4+
log(4a ¢ - b )\lc

Type: Expression Integer

29



dx
5 [1]:14.284 /xwm2 ——

1 vax? +bxr+c

b 1
w2vVar? + b +c cx %/x\/aﬁ—i—bx—i—c

()+=

)Jclear all

--S 37
aa:=integrate(1/(x"2*sqrt (a*x”2+b*x+c)),x)

-k (1
--R =+ | 2 22

--R (- 4b x\lc \lax +bx+c +2bx + 4b c x)

--R | 2 +-+
--R 2c\lax +bx+c + (-bzx-2)\lc

--R +—+ | 2 2 2 2
--R (2b x + 8)\lc \lax +bx+c +(-8ac+b))x -6bczx- 8¢

--R 2 | 2 2 2 +—+
--R 8c x\lax +bx+c + (-4b cx - 8c x)\lc
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 38
tl:=integrate(1/(x*sqrt(a*x"2+b*x+c)),x)

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R Type: Union(Expression Integer,...)

30



--5 39
bb:=-sqrt (a*x"2+b*x+c)/(c*x)-b/ (2%c) *t1

--R +—+ | 2 Fo— +
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2 +—+ | 2

--R Type: Expression Integer

--S 40

cc:=aa-bb

--R (4)

--R | 2 2 =
--R (4b c\lax +bx+c + (-2bx - 4b c)\lc)

--R +-+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R I 2 2 +=+

--R (-4b c\lax +bx+c + (2b x + 4b c)\lc )

--R | 2 +—+

--R I 2 2 +-+
--R -2bc\lax +bx+c + (bx+ 2bc)\lc

--R 2 +—+ | 2 2 3
--R 8c \lc\lax +bx+c -4b c x - 8c

31



--R Type: Expression Integer
--E

--S 41
dd:=expandLog cc

--R (&)

--R | 2 2 +—+
--R (4b c\lax +bx+c + (-2bx - 4b c)\lc)

--R +=+ | 2
--R log(2\lc \lax +bx+c -Dbzx - 2)

--R [ 2 2 +-+
--R (-4b c\lax +bx+c + (2b x + 4b c)\lc )

--R [ 2 +=+
--R log(2c\lax +bx+c + (-Dbx - 2c)\lc)

--R (4b c log(c) + 4b c log(2) - 2b c)\lax + b x + c

--R 2 2 2 +—+
--R ((- 2b x - 4b c)log(c) + (- 2b x - 4b c)log(2) + b x + 2b c)\lc

--R 2 +-+ | 2 2 3
--R 8¢ \lc\lax +bx+c -4bcx - 8¢
--R Type: Expression Integer

--S 42
ee:=ratDenom dd
--R  (6)

--R +—+ +—+ | 2
--R 2b\|c log(2\lc \lax + bx+c -Dbx - 2c)



--R - 2b\|c log(2c\lax +bx+c + (-Dbx - 2c)\lc)

--R =+
--R (2b log(c) + 2b log(2) - b)\lc

--R Type: Expression Integer
--3 43 14:284 Schaums and Axiom differ by a constant
ff:=complexNormalize ee

--R +—+
--R (b log(c) + 2b log(2) - B)\lc

--R Type: Expression Integer

33



6 [11:14.285  [Vaa?+br +cdx

2 Var? 4ac — b* 1
/m:(ax—i—b) ar —|—bx—|—c+ ac—b /
4a 8a Var? +br + ¢
(4=

)Jclear all

--S 44
aa:=integrate(sqrt(a*xx”2+b*x+c) ,x)

--R (D
--R [

--R 3 2 2 +=+ | 2
--R ((16abc-4b )x +32ac -8bc)\lc\lax +bx+c

--R 22 4 2 2 3 3 2 2
--R (-16ac +b)x +(-32abc +8 c)x-32ac + 8bc

--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 -+
--R (-2ax -bzx-2c)\la

--R +-+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2

--R 2 2 3 3 2 2 2 +—+
--R ((-16ac-4ab)x + (-40abc-2b)x + (-32ac - 8b c)x)\la

--R 2 4 2 2 3 3 2
--R 16a b x + (32a ¢ + 24a b )x + (56a b c + 6b )x

--R 2 2
--R (32a ¢ + 8b c)x

34



+-+ +—+

\la \lc

+—+

+-+ |

2

(32a b x + 64a c)\la \lc \lax +bx+c

2 2 2
((- 32a ¢c - 8a b )x

3
((16a b c - 4b )x

22 4 2
(- 16a c + b )x

2 +-+

- 64a b c x - 64a c )\la

+ (-3

2 2 4=+ | 2
8b c)\lc \lax +bx+c

(e]
|

2 3 3 2 2
2a bc +8 c)x-32ac + 8 c

e +
==+ | 2 +-——t+ +—+
\l-al\lax +bx+c -\l-al\lc
atan(----————-—-—-————————m o )
ax
2 2 3 3 2 2 2 +--—+
((-8ac-22ab)l)x +(-20abc-blx + (-16ac - 4b c)x)\|- a

\lax +bx+c

2 4 2
(8abx + (16a c +

+o——t +—+

\l- a \lc

2
12a b

3 3 2 2 2
)x + (28a b c + 3b )x + (16a c + 4b c)x)

+———+ +—+ | 2
(16a b x + 32a c)\|l- a \lc \lax +bx+c

2 2 2
((- 16a ¢c - 4a b )x

35

- 32a b

o R —
cx - 32a c )\|- a

Type: Union(List Expression Integer,...)



--8 45
tl:=integrate(1/sqrt(a*x~2+b*x+c) ,x)

--R  (2)
--R [
--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +—+

--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +—+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +———+ +-+
--R \[-a\lax +bx+c -\l-al\lc

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--S 46

bb1:=((2%axx+b) *sqrt (axx~2+bxx+c) )/ (4*a)+(4d*axc-b"2)/(8*a)*t1.1

--R  (3)

--R (4a c - b)

--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2)\la

36



--R +=+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2

--R +—+ | 2
--R (4a x + 2b)\la \la x + b x + c

--R +-+
--R 8a\la
--R Type: Expression Integer

--S 47
bb2:=((2%a*xx+b) *sqrt (a*xx"2+bxx+c) )/ (4*a)+(4*a*xc-b"2)/(8*a)*t1.2

--R 4

--R +-—=+ | 2 +-—=+ +-+
--R 2 \[-a\lax +bx+c -\l-allc
--R (4a ¢ - b Jatan(-—-—-——————-—-————————— o )

--R +—==+ | 2
--R (2a x + b)\[-al\lax +bx+c

--R +-——+
--R 4a\ |- a
--R Type: Expression Integer

--R (4bcx+8 c)\lax +bx+c

--R 3 2 2 2 +—+

--R ((4abc-b)x -8 cx-28bc)\lc

--R /

--R e +

--R +—+ | 2 2 2 2



(16a b x + 32a c)\|lc \lax + Db
+
2
- 32a c
49
:=aa.2-bbl
(6)
3
((-16abc+ 4b )x - 32a ¢
+
2 2 4 2
((16ac -Db)l)x + (32abec
*
log
——
+—+ +—+ |
(2\la \lc - 2a x)\la
+
2 +
(-2ax -bzx - 20\l
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -
+
3 2
((32a b c - 8 )x + 64a ¢
+
2 2 4 2
((-32ac +2b)x + (- 64
*
e +
+———+ | 2
\[l-a\lax +bx+c
atan(---—------———————————————
ax
+
—
2 2 +———+ +—+ |
(8b c x + 16b ¢ )\|- a \la \l|a

38

x+c + (-16ac -4ab)x -32abcx

Type: Expression Integer

2 2 +———+ +—+ | 2
+ 8 c)\l-alNlc\lax +bx+c

2 3 3 2 2 +——+
-8 c)x +32ac -8bc )\|-a

2 +—+
x +bx+c + 2ax\lc

-+
a

b x - 2c
2 +-+ +—+ | 2
- 16b c)\la \lc \lax +Dbx +c
2 3 3 2 2 +-+

abc + 16b c)x - 64a ¢ + 16b c )\la

+-——t +—+

- \l- a\lc

2
Xx +bx+c



+
3 2
((- 8 bc-2b)x
/
o
(32a b x + 64a c)\|-
+
2 2 2
((- 32a c - 8ab)x
50
:=aa.l1-bb2
(7
3
((16a b c - 4b )
+
2 2 4
((-16ac +b)
*
log
+—+ -+
(2\la \lc
+
2
(- 2ax -
/
o
+—+ | 2
2\lc \la x +
+
((- 32a b c + 8b
+
2 2 4
((32a ¢ - 2b )x
*
b
+———+ | 2
\I- a \la x

2 2 ==+ +—+ +—+
- 16b ¢ x - 16b ¢ )\|- a \la \lc

——+ +—+ +—+ | 2
al\la\lc\lax +bx+c
2 +———+ +-+

- 64a b cx - 64a ¢ )\|- a \la
Type: Expression Integer

2 2 A==t =+ | 2
x+32ac -8 c)\l-alNlc\lax +bx+c

2 2 3 3 2 2 +-—+
x +(-32abc +8 c)x-32ac + 8 c)\|I-a

| 2 +—+
- 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc

+—4+
b x - 2c)\la

bx+c -bzx-2c

3 2 2 +—+ +-+ | 2
)x - 64a ¢ + 16b c)\la \lc \lax + Db x + c
2 2 3 3 2 2 +-+
+ (64a b c - 16b c)x + 64a ¢ - 16b c )\la

to——t 4=t
+bx+c -\l-al\lc

39



2 2 +———+ +—+ | 2
(8 cx+ 16b c)\|l-al\lallax +bx+c

3 2 2

2

+-——+ +—+ +—+

((-8abc-2b)x -16bcx - 16b c )\I- a \la \lc

+———+ +—+ +—+ | 2
(32a b x + 64a c)\|- a \la \lc \la x

2 2 2

+bx+c

2 +-——+ +—+

((-32ac-8ablx -64abcx-64a c)\|l-a\la
Type: Expression Integer

51
:=aa.2-bb2

€

2 2 | 2

(b cx+8 c)\lax +bx+c

3 2 2

2

+

-+

((-4abc-b)x -8 cx-28bc)\lc

+—+ |
(16a b x + 32a c)\lc \la x

- 32a c

2

+bx+c

2 2
+ (- 16a ¢c - 4a b )x

2

- 32abcx

Type: Expression Integer

52 14:285 Schaums and Axiom differ by a constant

:=ratDenom cc4

40



41

Type: Expression Integer



7 [1]:14.286 /x\/a:c2 + bz +c dx

/$VWﬂ+$x+c: (aa? + br + )2

3a
b(2 b
—%‘/QIQ +biE+C
a
_b(4ac—b2

) / 1
16a? Var? +br +c
()=
)Jclear all

--3 53
aa:=integrate (x*sqrt(a*x”~2+bxx+c) ,x)

--R (1)

--R L

--R 2 2 3 5 2 2 2 4
--R (96a b c + 48a b c - 18b )x + (384a b c - 96b c)x

--R 3 32
--R 384a b c - 96b c
--R +-+ | 2

--R \lc\lax +bx+c

--R 222 4 6 3
--R (- 144abc + 24abc + 3b)x

--R 2 3 32 5 2 23 4 2
--R (- 288abc -144abc + 54b c)x + (- 576a b c + 144b c )x

--R 4 33
--R - 384a b c + 96b c

--R log

--R +-+ +—+ | 2 +-+
--R (2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

--R 2 =+
--R (-2ax -bzx-2c)\la

42



+=+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2

3 23 5 32
(- 192a bc - 16a b )x + (- 384a c

2 2 3 5 3
(- 1056a b c - 16a b c + 6b )x

23 2 2 4 2
(-768ac -288abc + 72b c)x + (
+-+ | 2
\la \lax +bzx+c

4 32 6 3
(128a ¢ + 96a b )x + (672a b c + 120

32 2 2 4 4
(768a ¢ + 816a b c - 12a b )x + (16

23 2 2 4 2
(768a ¢ + 480a b ¢ - 120b c)x + (3

+-+ +—+

\la \lc

3 22 2 2
((384a c + 288a b )x + 1636a b c x + 1

\lax +bx+c

3 23 3 32
(- 576a b c - 48a b )x + (- 1152a c¢

23
- 1536a c

+-+

\la

43

2 2 4 4
- 336a b c - 4a b )x

3 32
- 384a b c + 96b c )x

23 5
ab)x

2 2 3 5 3
32a bc + 64a b c - 30b )x

3 32
84a b c - 96b c )x

2 2 4+ +—+
536a ¢ )\la \lc

2 2 2 2 2
- 864a b c)x - 2304a b ¢ x



2
(- 96a

- 384a

+-+ |

\lc \la x

222
(144a b c

23
(576a b ¢

+———+ |

\l-a\l

(- 96a b ¢

2

(- 528a b ¢

(- 192a b ¢

+———+ | 2

\l- a \la x

4
(64a c + 48

32
(384a ¢ +

23
(384a ¢ +

+o——t -+

2 3 5 2

bc -48a b c + 18b )x + (- 38
3 32

bc + 9b c

——————————— +

2
+bx+c

4 6 3 2 3
- 24abc-3)x + (288a b c

4 2 4 33
- 144b ¢ )x + 384a b c - 96b ¢

______________ +
2 f———t =+
ax +bx+c -\l-allc
____________________________ )
ax
23 b5 32 2

-8 b)x + (-192a c - 168a b

2 3 5 3 23
-8abc+ 3 )x + (- 384a c

3 32
+ 48b ¢ )x

+bx +c

32 6 3 23 5
ab)l)x + (336abc + 60ab)x

2 2 4 4 2 2
408a b c - 6a b )x + (816a b ¢

2 2 4 2
240a b ¢ - 60b c)x + (192a b ¢

44

2 2
4a b c + 96

32
+ 144a b c

2 4
c - 2ab)x

22
- 144a b ¢

3
+ 32a b ¢ -

3 3 2
- 48b c )x

4
b c)x

5 2
- 54b o)x

4

4
+ 36b c)x

5 3
15b )x

2



--R \l- a \lc

--R 3 22 2 2 22 4-——t -+
--R ((192a ¢ + 144a b )x + 768a b c x + 768a c )\|- a \lc

--R \lax +bx+c

--R 3 23 3 32 2 2 2 2 2
--R (- 288a bc-24ab)x + (-576ac -432a b c)x - 1152a b c x

--R 23
--R - 768a c

--R ot
--R \|- a

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--3 54
tl:=integrate(1/sqrt (a*xx~2+b*x+c),x)

--R (2

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2azx\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +-+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +-——+ +—+
--R \[-al\ax +bx+c -\l-al\lc



___________________________________________ ]
+-——+
\l-a
Type: Union(List Expression Integer,...)
55
:=(a*xx"2+b*x+c) " (3/2) / (3xa) - (b* (2*a*x+b) ) / (8*a~2) *sqrt (a*xx"2+b*x+c) — (b* (d*axc-b~2) ),
(3)
3
(- 12a b c + 3b )
*
log
Fomm e +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c +2azx\lc
+
2 +-—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
Fmmm +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
Fomm +
22 2 +-+ | 2
(16a x +4abx + 16a c - 6b )\la\lax +Dbx+c
/
2 +-+
48a \|a
Type: Expression Integer
56
:=(a*x"2+b*x+c) " (3/2) / (3xa) - (b* (2*a*x+b) ) / (8*a~2) *sqrt (a*xx"2+b*x+c) - (b* (4*axc-b~2) ),
(4)
e +
+——+ | 2 +———+ +—+
3 \I-a\lax +bx+c -\l-al\lc
(- 12a b ¢ + 3b Jatan(—————————————————— - )
ax
+
Fomm - +
22 2 +——+ | 2

46



(Bax +2abx+8ac-3b)\I-alNlax +bx+c
/
2 -t
24a \|- a
Type:
57
:=aa.1l-bbl
(5)
2 2 3 5 2 2 2
(96a b c + 48a b c - 18b )x + (384a b ¢
+
3 2
- 96b c
*
e +
+—+ | 2
\lc \lax +bx+c
+
222 4 6 3 2 3
(- 144abc +24abc+3b)x + (-288abc
+
23 4 2 4 33
(- 576a b c + 144b c )x - 384a b ¢ + 96b c
*
log
e +
+—+ +—+ | 2
(2\la \lc +2ax)\lax +bx+c -2ax
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
T —— +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
2 2 3 5 2 2 2
(96a b c + 48a b c - 18b )x + (384a b c
+
32
- 96b c
*
S —— +

Expression Integer

4 3
- 96b c)x + 384a b ¢

32 5
- 144a b ¢ + 54b c)x

+—+

\lc

4 3
- 96b c)x + 384a b ¢

2



+—+ | 2
\lc \lax +Dbx

222

+ C

4 6 3 2 3 3

(-144abc +24abc+3b)x + (-288abc -144a b c

23
(- 576a b ¢ + 144

log
+—+ +—+
(2\la \lc -
+
2
(-2ax -Db
/
o
+—+ | 2

2\lc \lax + b

23 2
(128a ¢ + 48a b c

+—+ | 2
\la \lax +bx+c

2 2

4 2 4 33
bc)x -38abc + 96bc

| 2 +—+
2a x)\la x +bx +c + 2a x\lc

+—+
x - 2c)\la

x+c -bzx- 2

2 4 2 3 32
- 36b c)x + (B1l2a b ¢ - 192b c )x +

3 5 3 23 22

(-192a bc +56abc+6b)x + (-384ac - 144a b c

3
(- 768a b ¢ + 288

+-+ +—+
\la \lc
3 22 2

((384a c + 288a b )x

3 2
(- 576a b ¢ - 48a

48

32 4 23
b c )x - 512a ¢ + 192b ¢

2 2 2 4+ +-+ | 2
+ 1636a b ¢ x + 1536a c )\la \lc \la x

3 3 32 2 2 2
b )x + (- 1152a ¢ - 864a b c)x - 230

2 5
+ 54b c)x

4
512a ¢

4 2
+ 108b c)x

+bx +c

2 2
4a b c x

2



+
23
- 1536a c
+—+
\la
58
:=aa.2-bbil
(6)
2 2 3 5 2
(96a b c + 48a b c - 18b )x + (384a b c
+
32
- 96b c
*
e +
+-——+ +—+ | 2
\I-a\lc\lax +bx+c
+
222 4 6 3
(- 144a b c + 24a b c + 3b )x
+
2 3 32 5 2
+
4 33
- 384a b c + 96b c
*
et
\I- a
log
P
+—+ +—+ | 2
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e T +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2

Type: Expression Integer

2 2 4
- 96b c)x + 384a b ¢

23 4 2

(-288a bc -144a b c + 54b c)x + (- 576a b ¢ + 144b c )x

49

+—+
+ 2a x\lc



2 2 3 5 2
(-192a bc -96abc+ 36b)x + (- 76
+
3 32
- 768a b c + 192b c
*
Fom +
+—+ +—+ | 2

\la \lc \lax +Dbx+c

+
222 4 6 3
(288a b c - 48a b c - 6b )x
+
2 3 3 2 5 2
(676a b c + 288a b c - 108b c)x + (11
+
4 33
768a b ¢ - 192b c
*
+—+
\la
e +
+——=+ | 2 +———+ +—+
\[-a\lax +bx+c -\l-allc
atan(-————————=————————— )
ax
2 3 2 2 4 2 3

(128a ¢ +48a b c - 36b c)x + (512a b ¢
2 3
- 192b ¢
+———+ +-+ | 2
\|[I-a\la\lax +bx+c

2 2 3 5 3 23
(- 192a bc +56abc+ 6b)x + (- 384a c

3 32 4 23
(- 768a b c + 288b c )x - 512a ¢ + 192b ¢

+-——+ +—+ +-+

50

22

4

8a b c + 192b c)x

23

4 2

52a b ¢ - 288b c )x

32

4

- 192b ¢ )x + 512a ¢

22
- 144a b c

4
+ 108b c)x

2



2

2 2 2 +——+ +—+ +-+
+ 1536a b ¢ x + 1636a c )\|- a \la \lc

3 23 3 32 2 2 2 2 2
(- 576a b c - 48a b )x + (- 1152a ¢ - 864a b c)x - 2304a b c x

Type: Expression Integer

3 5 2 22 4

(96abc +48abc - 18b )x + (384a b c - 96b c)x + 384a b ¢

+bx+c

4 6 3

(- 144a b c + 24a b c + 3b )x

32 5 2 23 4 2

(- 288a bc - 144abc + 54b c)x + (- 576a b ¢ + 144b c )x

33

\I- a \la \lc
/
3 2 2
((384a c + 288a b )x
*
e +
|2
\lax +bx+c
+
+
2 3
- 1536a c
*
==t +-+
\l- a \la
59
:=aa.1-bb2
9]
2 2
+
32
- 96b c
*
+-——+ +—+ | 2
\l- a \lc \la x
+
222
+
2 3
+
4
- 384a b c + 96b c
*
+——
\I- a
*

o1

3



log
e +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bx-2)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
2 2 3 5 2 2 2 4
(192a b c + 96a b c - 36b )x + (768a b c - 192b c)x
+
3 32
768a b ¢ - 192b c
*
o +
+-+ +-+ | 2
\la \lc \lax +Dbx+c
+
222 4 6 3
(- 288a bc +48a b c + 6b)x
+
2 3 32 5 2 2 3 4 2
(- 576a b c - 288a b c + 108b c)x + (- 1152a b ¢ + 288b c )x
+
4 33
- 768a b ¢ + 192b c
*
+—+
\la
e +
+——=+ | 2 +———+ +—+
\[I-a\lax +bx+c -\l-allc
atan(—————————=————————— )
ax
2 3 2 2 4 2 3 32 4

(128a ¢ + 48a b ¢

23
- 192b ¢

52

- 36b c)x + (b12a b ¢ - 192b ¢ )x + bl2a ¢



e +
+———+ +—+ | 2
\I-a\la\lax +bx+c
+
2 2 3 5 3 2 3 2 2 4
(- 192a bc +56abc+6b)x + (-384ac - 144a b c + 108b c)x
+
3 32 4 23
(- 768a b c + 288b c )x - 5612a ¢ + 192b ¢
*
dm——t =t =t
\I- a \la \lc
/
3 22 2 2 22 H-——t 4+ 4+
((384a c + 288a b )x + 1636a b ¢ x + 1536a c )\|l- a \la \lc
*
e +
| 2
\lax +bx+c
+
3 23 3 32 2 2 2 2 2
(- 576a b c - 48a b )x + (- 1152a ¢ - 864a b c)x - 2304a b ¢ x
+
23
- 1536a c
*
e
\I- a\la
Type: Expression Integer
60
:=aa.2-bb2
(8)
2 3 2 2 4 2 3 32 4
(64a ¢ + 24abc - 18b c)x + (256a b c - 96b c )x + 256a c
+
23
- 96b c
*
o +
| 2
\lax +bx+c
+
2 2 3 5 3 2 3 2 2 4 2

53

2



61

(-9%abc +28abc+ 3 )x + (- 192a c

3 32 4 23
(- 384a b c + 144b c )x - 266a ¢ + 96b ¢

+—+

\lc

- 72a b ¢ + b4db c)x

3 22 2 2 22 +=+ | 2
((192a ¢ + 144a b )x + 768a b c x + 768a c )\lc \lax +bx +c

3 23 3 32 2 2
(- 2882 b c - 24a b )x + (- b76a ¢ - 432a b c)x

2

2 2 23
- 1152a b ¢c x - 768a c

Type: Expression Integer

14:286 Schaums and Axiom differ by a constant

:=ratDenom cc4

2 +—+
(8a ¢ - 3b )\lc

Type: Expression Integer

54



8 [11:14.287  [2’Var? +br+c du

6ax — 5b 562 — 4
/xzx/aa:Q—l—ba:—&—c:L(axz+ba:+c)3/2—|—7ac/\/ax2+bx+c

24a2 16a2
(F)+=
)Jclear all
--S 62

aa:=integrate (x"2*sqrt (a*x~2+b*x+c) ,x)

R (D)
R [

--R 3 3 232 5 7 3
--R (1636a b ¢ - 1920a b ¢ - 96a b c + 120b )x

--R 34 223 4 2 6 2
--R (3072a ¢ - 768a b c - 4800a b ¢ + 1200b c)x

--R 2 4 33 52 25 2 4
--R (9216a b ¢ - 13824a b ¢ + 2880b c )x + 6144a ¢ - 9216a b ¢

--R 4 3
--R 1920b ¢
--R +—+ | 2
--R \lc \lax +bx+c

--R 4 4 2 4 2 6 8 4
--R (- 768a ¢ + 1440a b c - 288a b c - 15b )x

--R 3 4 233 52 7 3
--R (- 6144a b c + 7680a b c + 384a b c - 480b c)x

--R 35 224 4 3 6 2 2
--R (- 6144a ¢ + 1536a b ¢ + 9600a b ¢ - 2400b c )x

--R 2 5 3 4 53 26 25
--R (- 12288a b ¢ + 18432a b ¢ - 3840b c )x - 6144a ¢ + 9216a b ¢

--R 4 4
--R - 1920b c

--R log

95



+—+ +—+ |

2 +-+

(2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

(-2ax -bx -2\

+-+ | 2

2Q\lc \lax +bx+c

52 4 2
(- 1536a ¢ - 2304a b c -

4 2 33
(- 12544a b ¢ - 3456a b ¢

4 3 322
(- 13056a ¢ - 18240a b c

3 3 232
(- 31104a b ¢ + 480a b ¢

34 223
(- 18432a ¢ + 768a b c +

2 4 3
(- 7680a b ¢ + 11520a b ¢

25 2 4
(- 6144a ¢ + 9216a b ¢ -
+—+ | 2
\la \lax +bx+c

5 4 3 8
(3072a b c + 768a b )x +

4 2 33
(30208a b ¢ + 9984a b ¢ -

4 3 322
(21504a ¢ + 31488a b ¢ -

3 3 232

56

-
la

-bx - 2

34 7
96a b )x

25 6
- 16a b )x

2 4 6 5
- 80ab c + 20a b )x

5 7 4
+ 24a b ¢ - 30b )x

4 2 6 3
2816a b ¢ - 720b c)x

3 52 2
- 2400b ¢ )x

4 3
1920b ¢ Jx

52 4 2

(6144a ¢ + 11264a b c + 896a b )x

25 6
32a b Jx

2 4 6 5
320a b ¢ + 80a b )x

5 7 4



(42624a b c - 4

3 4
(21504a ¢ - 230

2 4
(10752a b c -1

25
(6144a ¢ - 9216

+-+ +—+

\la \lc

4
(12288a b ¢ + 30

3 2
73728a b c x + 4
+—+ +—+ | 2
\la \lc \lax +b

52

896a b ¢ + 152

223

abc+ 210b )x

4 2 6 3

4da b ¢ - 6464a b ¢ + 1680b c)x

33
6128a b ¢ + 33

24 4
abc + 1920b

33 3
72a b )x + (24

33
9152a c

X + cC

4 2 3

52 2
60b c )x

3
c )X

4 2 32 2
576a ¢ + 30720a b c)x

4 4

(- 6144a ¢ - 9216a b c - 384a b Jx

4 2
(- 49152a b ¢ -

3 3
- 98304a b ¢ x -

+—+
\la
3

(- 1536a b ¢

34
(- 3072a c

2
(- 9216a b ¢

57

33 3
12288a b c)x

34
49152a c

3 232
+ 1920a b c

223
+ 768a b c + 4

4 33
+ 13824a b c

4 3 322 2
+ (- 49152a ¢ - 61440a b c )x

5 7 3
+ 96a b ¢ - 120b )x

4 2 6 2
800a b ¢ - 1200b c)x

52 25
- 2880b ¢ )x - 6144a c



2
9216a b

+—+ | 2

\lc \la x

4 4
(768a ¢ -1

3 4
(6144a b c

35
(6144a ¢ -

2 5
(12288a b ¢

4 4
1920b c

+———+ |

4 4 3
c - 1920b c

+bx+c

242
440a b c + 2

233
- 7680a b c

224
1536a b ¢ -

3
- 18432a b c

2

\[-al\lax +bx+c

52

4 2

6 8 4
88a b ¢ + 15b )x

52 7 3
- 384a b ¢ + 480b c)x

4 3 6 2 2
9600a b ¢ + 2400b c )Jx

4 53 2 6
+ 3840b ¢ )x + 6144a c

+-——+ +-+

- \I- a\lc

(- 768a ¢ - 1152a b c - 48a b )x

4
(- 6272a b ¢

4 3
(- 6528a ¢

3
(- 15552a b

34
(- 9216a c

2
(- 3840a b ¢

2 33
- 1728a b ¢

322
- 9120a b ¢

3 23
c + 240a b c

223
+ 384a b c +

4 3
+ 5760a b c

58

25 6
- 8a b )x

2 4 6 b5
- 40a b c + 10a b )x

2 5 7 4
+ 12a b ¢ - 15b )x

4 2 6 3
1408a b ¢ - 360b c)x

3 52 2
- 1200b c )x

25
- 9216a b c



25 2 4 4 3
(- 3072a ¢ + 4608a b c - 960b c )x

t——t | 2

\l-al\lax +bx+c

5 43 8 52
(1536a b ¢ + 384a b )x + (3072a c

4 2 33 25 6
(15104a b ¢ + 4992a b ¢ - 16a b )x

4 3 322 2 4
(10752a ¢ + 15744a b ¢ - 160a b ¢

3 3 2 32 5
(21312a b c - 2448a b c + 76a b c

34 223 4 2
(10752a ¢ - 1152a b ¢ - 3232a b ¢

2 4 33 52
(6376a b ¢ - 8064a b ¢ + 1680b c )

25 2 4 4 3
(3072a ¢ - 4608a b ¢ + 960b c )x

+o——t -+

\l- a \lc

4 33 3 4
(6144a b ¢ + 1536a b )x + (12288a c

3 2 33
36864a b ¢ x + 24576a c
+———+ +—+ | 2
\l-al\lc\lax +bx+c

52 4 2 34 4
(- 3072a ¢ - 4608a b ¢ - 192a b )x

4 2 33 3
(- 24576a b ¢ - 6144a b c)x + (- 2

59

4 2 34
+ 5632a b ¢ + 448a b )x

6 5
+ 40a b )x

7 4
+ 105b )x

6 3
+ 840b c)x

2
X

2 32 2
+ 15360a b c)x

4 3 322
4576a ¢ - 30720a b c )

7

X



--R 3 3 3 4
--R - 49152a b ¢ x - 24576a c

--R P
--R \l- a

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--S 63

tl:=integrate(sqrt(a*x~2+b*x+c),x)

--R  (2)

--R 3 2 2 +—+ | 2

--R ((16a b c - 4b )x + 32ac -8b c)\lc \lax +bx+c

--R 2 2 4 2 2 3 3 2 2
--R (-16ac +b)x +(-32abc +8bc)x-32ac + 8bc

--R log

--R +-+ +-+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 +—+

—R (-2ax -bzx-2)\la

--R +-+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx-2

--R 2 2 3 3 2 2 2 +—+
--R ((-16ac-4ab))x + (-40abc-2b)x + (-32ac - 8bc)x)\la

--R \lax +bx+c

--R 2 4 2 2 3 3 2
--R 16a b x + (32a ¢ + 24a b )x + (56a b ¢ + 6b )x

--R 2 2
--R (32a ¢ + 8b c)x

60



+-+ +-+

\la \lc
+—+
(32a b x + 64a c)\la

2 2 2
((- 32a c - 8a b )x

3
((16a b c - 4b )x

2 2 4 2
(- 16a c + b )x

+——+ | 2
\l- a\lax +

(8abx + (16a c +
ot -+
\l- a\lc

+__

(16a b x + 32a c)\I|-

2 2 2
((- 16a c - 4a b )x

61

+—+ | 2
\lc \lax +bx+c

2 +—+
- 64a b c x - 64a c )\la

2 2 4=+ | 2
8b c)\lc \lax +Dbx+c

+

w

N

o

[g]
|

2 3 3 2 2
+ (-32abc +8 c)x-32ac +8bc

ot +—+
bx+c -\l-al\llc

3 2 2 2 +o—t
+ (-20abc-b)x + (-16ac - 4b c)x)\|I- a

2 3 3 2 2 2
12a b )x + (28a b c + 3b )x + (16a c + 4b c)x)

-+ +-+ | 2
allc\lax +bx+c

R S—
- 32abcx-32c)\l-a

Type: Union(List Expression Integer,...)



64
:=(6*a*x-5%b) / (24*a"~2) * (a*xx"2+b*x+c) " (3/2) +(5*¥b~2-4*xa*xc) /(16*¥a~2) *t1.1
(3
2 2 3 5 23 2 2 4
((-192a bc +288abc-60b)x - 384ac + 576abc - 120b c)
*
T +
+—+ | 2
\lc\lax +bx+c
+
33 222 4 6 2
(192a ¢ - 240a b c - 12a b ¢ + 15b )x
+
2 3 32 5 2 4 23 4 2
(384a b c - 576a b c + 120b c)x + 384a ¢ - 576a b c + 120b c
*
log
o +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
o +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
4 32 5 3 23 4
(- 384a c - 96a b )x + (- 832a b ¢c - 16a b )x
+
32 2 2 4 3 2 2 3 5 2
(- 960a c -96abc+20ab)l)x + (-9abc + 144a b c - 30b )x
+
2 3 2 2 4 3
(- 384a ¢ + 89%a b c - 120b c)x + 640a b ¢
*
S +
+—+ | 2
\la\lax +bx+c
+
4 6 4 32 5 3 23 4
384a b x + (768a c + 448a b )x + (1472a b ¢ - 16a b )x

62



+
32 2 2 4 3 2 2 3 5 2
(1152a ¢ - 192a b c + 40a b )x + (- 32a b c - 512a b ¢ + 90b )x
+
2 3 2 2 4 3
(384a ¢ - 1216a b ¢ + 120b c)x - 640a b ¢
*
+—+ +—+
\la \lc
/
e +
3 3 +—+ +—+ | 2
(1536a b x + 3072a c)\la \lc \lax +bx +c
+
4 32 2 3 32 +-+
((- 1536a ¢ - 384a b )x - 3072a b ¢ x - 3072a c )\la
Type: Expression Integer
65
:=(6*a*x-5%b) / (24*a"~2) * (a*xx"2+b*x+c) " (3/2) +(5xb~2-4*ax*xc) /(16*a”~2) *t1.2
(4)
2 2 3 5 23 2 2 4
((-192a bc +28abc-60b)x - 384ac + 576abc - 120b c)
*
e +
+—+ | 2
\lc \lax +bx+c
+
33 222 4 6 2
(192a ¢ - 240a b c - 12a b ¢ + 15b )x
+
2 3 32 5 2 4 23 4 2
(384a b c - 576a b c + 120b c)x + 384a c¢ - 576a b c + 120b c
*
e +
+-——+ | 2 +-——+ +—+
\[-allax +bx+c -\l-allc
atan(-————————————————— )
ax
+
4 32 5 3 23 4
(- 192a ¢ - 48a b )x + (- 416a b c - 8a b )x
+
32 2 2 4 3 2 2 3 5 2

63



(- 480a c -48a b
23

(- 192a ¢ + 448a
+———+ | 2

\l-a\l\lax +bx+

4 6 4
192a b x + (384a

32 2 2
(676a ¢ - 96a b c

23 2
(192a ¢ - 608a b

+-——+ +—+
\l-a \lc
3 3 +

(768a b x + 1536a c)\|

4 32
((- 768a ¢ - 192a b )x

66
:=aa.1-bbl

(5)
4 4
(9216a b ¢ -

4 5
(18432a ¢ + 3

3 b
(147456a b c

36
(98304a ¢ + 7

64

c+10ab)x + (-48abc + 72a b c - 156b )x

2 2 4 3
bc -60bc)x + 320abc

C

32 5 3 23 4
c + 224a b )x + (736a b c - 8a b )x

4 3 2 2 3 5 2
+20ab)x + (- 16a b c - 256a b c + 45b )x

2 4 3
c + 60b c)x - 320a b ¢

———+ 4+ | 2
-allc\lax +bx+c

2 3 32 4-—-+
- 1636a b ¢ x - 1636a ¢ )\|- a
Type: Expression Integer

333 252 7 9 b5
6144a b ¢ - 8064a b ¢ + 1536a b ¢ + 180b )x

3214 24 3 8 4
6864a b ¢ - 77568a b ¢ + 4200b c)x

234 53 72 3
- 135168a b ¢ - 82944a b ¢ + 26880b c )x

225 4 4 6 3 2
3728a b ¢ - 301056a b ¢ + 69120b c )x



2 6 35 54 27
(245760a b ¢ - 368640a b ¢ + 76800b c )x + 98304a c

26 45
- 147456a b c¢ + 30720b c
+—+ | 2

\lc \lax +bx+c

55 4 2 4 343 26 2 8
- 3072a ¢ - 6912a b ¢ + 13440a b c + 672a b c - 828a b c

10
- 15b

4 5 334 253 7 2 9
(- 55296a b ¢ + 36864a b ¢ + 48384a b ¢ - 9216a b ¢ - 1080b c)x

46 325 244 82 4
(- 55296a ¢ - 110592a b ¢ + 232704a b ¢ - 12600b c )x

3 6 235 54 73 3
(- 294912a b ¢ + 270336a b ¢ + 165888a b ¢ - 53760b c )x

37 226 45 64 2
(- 147456a ¢ - 110592a b ¢ + 451584a b ¢ - 103680b c )x

2 7 36 55 2 8
(- 294912a b ¢ + 442368a b ¢ - 92160b c )x - 98304a c

27 46
147456a b ¢ - 30720b c

log

+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

2 +—+
(-2ax -bx-2)\la



+—+ | 2
2\lc \la x

4
(9216a b ¢

4 5
(18432a ¢

3
(147456a b

36
(98304a c

2

(245760a b

- 147456a

+—+ | 2

\lc \la x +

55
- 3072a c

10
- 15b

4 5
(- 55296a b ¢

4 6
(- 55296a ¢ -

3
(- 294912a b ¢

37
(- 147456a c

+bx+c -D

4 333
- 6144a b c

324
+ 36864a b c

5 2
¢ - 135168a b

225
+ 73728a b ¢

6
c - 368640a b

26 4
b c + 30720b c

bx+c

4 2 4
- 6912a b ¢ +

334
+ 36864a b c

325
110592a b ¢ +

6 23
+ 270336a b ¢

226
- 110592a b c

66

X - 2c

252
- 8064a b ¢ +

243
- 77568a b ¢ +

34 5
c - 829%4a b

4 4
- 301056a b c

35 54
c + 76800b c

5

343
13440a b ¢ +

253
+ 48384a b ¢ -

24 4
232704a b ¢ -

5 5
+ 165888a b ¢

4 5
+ 451584a b c

7 9 5
1636a b ¢ + 180b )x

8 4
4200b c)x

3 72 3
c + 26880b c )x

63 2
+ 69120b ¢ )x

27
)x + 98304a c

26 2 8
672a b c -828a b c

7 2 9
9216a b ¢ - 1080b c)x

82 4
12600b ¢ )x

4 73 3
- 53760b ¢ )x

64 2
- 103680b c )x

5



2 7 36 55

(- 294912a b ¢ + 442368a b ¢ - 92160b c )x - 98304a c

27 46
147456a b ¢ - 30720b c

log
e +
+-+ +-+ | 2 +-
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\l|c
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
324 24 3 6 2 5

(- 15360a b ¢ - 12800a b ¢ - 960a b c Jx

3 5 2 34 53 4
(- 30720a b ¢ - 107520a b ¢ - 22400a b c )x

225 44 3 2
(- 245760a b ¢ - 143360a b c )x + (- 163840a b c

2 6 7
- 409600a b ¢ x - 163840a b ¢
+=+ | 2
\la\lax +Dbx+c

4 4 333 252 7
(5120a b ¢ + 19200a b ¢ + 4800a b ¢ + 80a b c)x

324 24 3 6 2 5
(92160a b ¢ + 76800a b ¢ + 5760a b c )x

3 b 234 53 4
(92160a b ¢ + 322560a b ¢ + 67200a b c )x

225 44 3 2 6

(491520a b ¢ + 286720a b ¢ )x + (245760a b ¢ + 552960a b c )x

67

+

6

6

35

35
- 368640a b ¢ )x

2



--R 2 6 7
--R 491520a b ¢ x + 163840a b c

--R +—+ +—+
--R \la \lc

--R 5 2 4 3 3
--R (73728a b ¢ + 61440a b c + 4608a

--R 53 4 2 2
--R (147456a ¢ + 516096a b ¢ + 10752

--R 4 3 332 3
--R (1179648a b ¢ + 688128a b c )x +

--R 3 4 35
--R 1966080a b ¢ x + 786432a c
--R +-+ +-+ | 2

--R \la \lc \lax +Dbx+c

--R 6 3 522
--R (- 24576a ¢ - 92160a b ¢ - 23040

--R 5 3 4 32
--R (- 442368a b ¢ - 368640a b c - 2

--R 5 4 423
--R (- 442368a ¢ - 1548288a b ¢ - 32

--R 4 4 333
--R (- 2359296a b ¢ - 1376266a b c )x

--R 45 324 2
--R (- 1179648a ¢ - 2654208a b c Jx

--R +—+
--R \la

--S 67
cc2:=aa.2-bbl

--R  (6)

68

5 b
b )x

34 4
Oa b c)x

4 4 323 2
(786432a ¢ + 1769472a b c )x

4 4 36 6
abc - 384ab)x

35 5
7648a b c)x

342 4
2560a b ¢ )x

3

3 b 36
- 2359296a b c x - 786432a c

Type: Expression Integer



4 4 333
(9216a b ¢ - 6144a b c

45 324
(18432a ¢ + 36864a b ¢

3 b 2
(147456a b ¢ - 135168a b

36 225
(98304a ¢ + 73728a b c

2 6
(245760a b ¢ - 368640a b

26 4
- 147456a b ¢ + 30720b c
+-—=+ +-+ | 2

\[-a\lc\lax +bx+c

55 4 2
- 3072a ¢ - 6912a b

10
- 15b
*
6
X
+
4 5
- 56296a b ¢ + 36864
+
9
- 1080b ¢
*
5
X
+
46 32

(- 55296a ¢ - 110592a b

3 6

252
- 8064a b c

2 4
- 77568a b c

34

7 9
+ 1536a b ¢ + 180b )x

3 8 4
+ 4200b c)x

53 72 3

c - 82944a b ¢ + 26880b c )x

4
- 301056a b

35
c + 76800b

5

4 3

4 63 2
c + 69120b c )x

54 27
c )x + 98304a c

43 26 2

c + 13440a b c + 672a b ¢ - 828

334
a bc + 483

5

253 7 2
84a b ¢ - 9216a b c

244 82 4

c + 232704a b ¢ - 12600b c )x

235

(- 294912a b ¢ + 270336a b ¢ + 1658

69

54 73
88a b ¢ - 53760b c )x

5

abc

3



log

37
(- 147456a c

2
(- 294912a b ¢

226
- 110592a b ¢

7 3
+ 442368a b ¢

45 64 2
+ 451584a b ¢ - 103680b c )x

6 55 28
- 92160b c )x - 98304a c

27 4 6
147456a b ¢ - 30720b c
-
\I- a
L +
+-+ +-+ | 2 +-+
(2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2)\la
Fmm e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx - 2c
4 4 333 252 7 9
(- 18432a b ¢ + 12288a b ¢ + 16128a b ¢ - 3072a b ¢ - 360b )x
+
4 5 324 24 3 8 4
(- 36864a ¢ - 73728a b ¢ + 155136a b ¢ - 8400b c)x
+
3 5 234 53 72 3

(- 294912a b ¢

36
(- 196608a c

2
(- 491520a b ¢

26
294912a b ¢ -

+—+ +—+ | 2

\la \lc \la x +

70

+ 270336a b ¢

225
- 147456a b c

6 3
+ 737280a b ¢

45
61440b c

bx +c

+ 165888a b ¢ - 53760b c Jx

4 4 63 2
+ 602112a b ¢ - 138240b c )x

5 54 27
- 153600b ¢ )x - 196608a c

5



55 4 2 4 343 26 2 8
6144a ¢ + 13824a b ¢ - 26880a b ¢ - 1344a b ¢ + 1656a b c
+
10
30b
*
6
X
+
4 5 334 253 7 2
110592a b ¢ - 73728a b ¢ - 96768a b ¢ + 18432a b c
+
9
2160b c
*
5
X
+
4 6 325 2 4 4 82 4
(110592a ¢ + 221184a b ¢ - 465408a b ¢ + 25200b c )x
+
3 6 235 5 4 73 3
(589824a b ¢ - 540672a b ¢ - 331776a b ¢ + 107520b c )x
+
37 226 4 5 6 4 2
(294912a ¢ + 221184a b ¢ - 903168a b ¢ + 207360b c )x
+
2 7 36 55 28
(589824a b ¢ - 884736a b ¢ + 184320b c )x + 196608a c
+
27 4 6
- 294912a b ¢ + 61440b c
*
+—+
\la
e +
+-——+ | 2 +-——+ +—+
\[-allax +bx+c -\l-al\lc
atan(-———————=—————————— )
ax
324 24 3 6 2 5
(- 15360a b ¢ - 12800a b ¢ - 960a b c )x
+
3 5 2 34 53 4

71



(- 30720a b ¢ - 107520a b ¢ - 22400a b c )x

225 44 3

2

6 3

(- 245760a b ¢ - 143360a b c )x + (- 163840a b ¢ - 368640a b

2 6 7
- 409600a b ¢ x - 163840a b c

+-——+ +-+ | 2
\I-a\lalax +bx+c

4 4 333 252

7

6

(5120a b ¢ + 19200a b ¢ + 4800a b ¢ + 80a b c)x

324 24 3 6 2 5
(92160a b ¢ + 76800a b ¢ + 5760a b c )x

3 b 234 53 4
(92160a b ¢ + 322560a b ¢ + 67200a b c )x

225 4 4 3 2
(491520a b ¢ + 286720a b ¢ )x + (245760a b c

26 7
491520a b ¢ x + 163840a b c

+-——+ +—+ +—+

\l- a \la \lc

5 2 4 3 35 b
(73728a b ¢ + 61440a b c + 4608a b )x

53 422 34 4
(147456a ¢ + 516096a b ¢ + 107520a b c)x

4 3 332 3 4 4
(1179648a b ¢ + 688128a b ¢ )x + (786432a c

3 4 35
1966080a b c x + 786432a c

+———+ +—+ +—+ | 2
\I-a\la\Nlc\lax +bx+c

72

6

35
+ 552960a b c )x

323

+ 1769472a b ¢ Jx

c )X

2

2



68

6 3 522
(- 24576a ¢ - 92160a b ¢ - 2304

5 3 4 32
(- 442368a b ¢ - 368640a b ¢ -

5 4 423
(- 442368a ¢ - 1548288a b ¢ - 3

4 4 333
(- 2359296a b ¢ - 1376256a b c )

45 324 2
(- 1179648a ¢ - 2654208a b c )x

+o——+ +—+

\l- a \la

:=aa.1-bb2

<0

4 4 333
(9216a b ¢ - 6144a b c - 80

4 5 3214
(18432a ¢ + 36864a b c - 77

3 5 234
(147456a b ¢ - 135168a b ¢

36 225
(98304a ¢ + 73728a b ¢ - 30

2 6 35
(245760a b ¢ - 368640a b c

26 45
- 147456a b ¢ + 30720b c

+———+ +—+ | 2
\I-a\lc\lax +bx+c

73

4 4 36 6
Oa b c - 384a b )x

35 5
27648a b c)x

342 4
22560a b ¢ )x

3
X

3 5

36

- 2359296a b c x - 786432a c

Type: Expression Integer

252 7
64a b ¢ + 1536a b c + 180b

24 3 8 4
568a b ¢ + 4200b c)x

53 7 2
- 82944a b ¢ + 26880b c )x

4 4 63 2
1056a b ¢ + 69120b ¢ )x

5 4 27
+ 76800b ¢ )x + 98304a c

9
)x

3

5



log

55
- 3072a c

10
- 15b

4
- 55296a b

9
- 1080b ¢

4 6
(- 55296a ¢ -

3
(- 294912a b ¢

37
(- 147456a c

2
(- 294912a b ¢

27
147456a b ¢ -

+-——+

\Il- a

+-+ +—+

4 2 4
- 6912a b ¢ +

5 33
c + 36864a b

325
110592a b ¢ +

6 23
+ 270336a b ¢

226
- 110592a b ¢

7 3
+ 442368a b ¢

46
30720b ¢

343 26 2 8
13440a b ¢ + 672a b c - 828a b c

4 253 7 2
cC + 48384a b c - 9216a b c

244 82 4
232704a b ¢ - 12600b c )x

5 54 73 3
+ 165888a b ¢ - 53760b ¢ )x

45 64 2
+ 451584a b ¢ - 103680b c )x

6 55 2 8
- 92160b ¢ )x - 98304a c

+—+

(2\la \lc +2a x)\lax +bx+c - 2azx\lc

(-2ax -Db

74

+—+
x - 2c)\la



2\lc \la x +

4 4
(18432a b ¢

45
(36864a c +

3
(294912a b ¢

36
(196608a c

2
(491520a b ¢

2

- 294912a b
+—+ +—+ | 2
\la \lc \la x
5

- 6144a

- 1656a

- 110592

9
- 2160b

4
(- 110592a ¢

3

bx+c -bx

333
- 12288a b c

324
73728a b ¢ -

5 23
- 270336a b ¢

225
+ 147456a b c

6 3
- 737280a b c

6 45
c + 61440b c

+bx+c
5 4 2
c - 13824a b c
8 10
b c - 30b
4 5

- 2c

252 7 9
- 16128a b ¢ + 3072a b c + 360b )x

243 8 4
155136a b ¢+ 8400b c)x

4 53 72 3
- 165888a b ¢ + 53760b c )x

4 4 6 3 2
- 602112a b ¢ + 138240b c )x

5 54 27
+ 153600b ¢ )x + 196608a c

4 343 262
+ 26880a b ¢ + 1344a b c

334 253 72

abc + 73728a b ¢ + 96768a b ¢ - 18432a b ¢

C

6 32
- 221184a b ¢

6 2

75

5 24 4 82 4
+ 465408a b ¢ - 25200b c )x

35 54 73 3

5



(- 589824a b ¢ + 540672a b ¢ + 331776a b ¢ - 107520b c )x

37 226 45 64 2
(- 294912a ¢ - 221184a b ¢ + 903168a b ¢ - 207360b c )x

2 7 36 55 28
(- 589824a b ¢ + 884736a b ¢ - 184320b c )x - 196608a c

27 46
294912a b ¢ - 61440b c

+—+

\la

+———+ | 2 +-——+ +—+
\I-al\lax +bx+c -\l-allc

324 243 62 6
(- 15360a b ¢ - 12800a b ¢ - 960a b ¢ Jx

3 b 234 53 4
(- 30720a b ¢ - 107520a b ¢ - 22400a b c Jx

225 4 4 3 2 6 35
(- 245760a b ¢ - 143360a b c )x + (- 163840a b ¢ - 368640a b c )x

26 7
- 409600a b ¢ x - 163840a b ¢

+———+ +—+ | 2

\[-a\la\lax +bx+c

4 4 333 252 7 6
(5120a b ¢ + 19200a b ¢ + 4800a b ¢ + 80a b c)x

324 243 6 2 5
(92160a b ¢ + 76800a b ¢ + 5760a b ¢ )x

3 5 234 53 4
(92160a b ¢ + 322560a b ¢ + 67200a b c )x

225 44 3 2 6 35

76



--R (491520a b ¢

--R 26

+ 286720a b c )x

+ (245760a b ¢ + 552960a b c )x

7

--R 491520a b ¢ x + 163840a b c

--R +-——+ +—+ +—+

--R \I- a \la \lc

--R 5 2
--R (73728a b ¢

--R 53
--R (147456a c

--R 4 3
--R (1179648a b ¢

--R 3 4

+ 516096a b c

+ 688128a b ¢ )x

4 3 35 b

+ 61440a b c + 4608a b )x

4 2 2 34 4
+ 107520a b c)x

332 3 4 4
+ (786432a c

323 2
+ 1769472a b ¢ )x

35

--R 1966080a b ¢ x + 786432a c

--R +-——+ +—+ +—+ | 2

--R \l- a \la \lc \la x

--R 6 3
--R (- 24576a c

--R 5 3
--R (- 442368a b ¢

--R 54
--R (- 442368a c

--R 4 4
--R (- 2359296a b ¢

--R 4 5
--R (- 1179648a c

--R +-——+ +—+
--R \l- a \la

--S 69
cc4d:=aa.2-bb2

(s

- 92160a b ¢

- 368640a b c

- 1548288a b ¢

- 2654208a b ¢ )x

+bx+c

522 4 4 36 6
- 23040a b c - 384a b )x

4 3 2 35 5
- 27648a b c)x

423 342 4

- 322560a b ¢ )x

333 3

- 1376256a b c Jx

324 2 3 5 36
- 2359296a b ¢ x - 786432a c

Type: Expression Integer



®

2 2
(- 960a b ¢

2

(- 1920a b

(- 15360a b

26
- 25600b c

\lax +Dbx

3 4
(320a b ¢

224
(5760a b ¢

2 5
(5760a b ¢

(15360a b ¢

+—+

\lc

4 2
(4608a b ¢

4 3
(9216a ¢ +

3
(73728a b ¢

2
122880a b ¢

4 4 3 6 2 5
- 800abc -60bc)x

5 34 53 4
c - 6720a b ¢ - 1400b c )x

25 4 4 3 6
c - 8960b c )x + (- 10240a b ¢ - 23040b
7
x - 10240b c
—_—
+ C
233 52 7 6

+ 1200a b ¢ + 300a b ¢ + 5b c)x

4 3 6 2 5
+ 4800a b ¢ + 360b c )x

34 53 4 25
+ 20160a b ¢ + 4200b c )x + (30720a b ¢

6 35 2 26 7
+ 34560b ¢ )x + 30720b c x + 10240b ¢

33 25 5
+ 3840a b ¢ + 288a b )x

322 2 4 4
32256a b ¢ + 6720a b c)x

3 232 3 3 4 2
+ 43008a b ¢ )x + (49152a ¢ + 110592a b

4 25
x + 49152a ¢

35 2
c )X

4 4
+ 17920b ¢ )x

23 2
c )X

3



--R +—+ | 2
--R \lc \lax +bx+c

--R 53 4 22 3 4 26 6
--R (- 1536a ¢ - 5760a b ¢ - 1440a b c - 24a b )x

--R 4 3 332 25 5
--R (- 27648a b ¢ - 23040a b ¢ - 1728a b c)x

--R 4 4 323 242 4
--R (- 27648a ¢ - 96768a b ¢ - 20160a b c )x

--R 3 4 233 3 35 224 2
--R (- 147456a b ¢ - 86016a b c )x + (- 73728a ¢ - 165888a b c )x

--R 2 5 26
--R - 147456a b ¢ x - 49152a c
--R Type: Expression Integer

--3 70 14:287 Schaums and Axiom differ by a constant
dd4:=ratDenom cc4

--R Type: Expression Integer

79



9

/\/aa:2+bx+c
T

[1]:14.288

()+=

)Jclear all

--S

71

b
x+cd$

j['y/cuf2 +

= Vaz?+bx + c+

X

b 1 1
7/—+0/—
2 ) Vazr?+bx+c vax? +bxr +c

aa:=integrate(sqrt(a*xx”2+b*x+c)/x,x)

1

[

+—+ | 2
(4c\la \la x + b

+-+ | 2
2\lc \la x +

+—+ | 2
(2b\lc \lax + D

log

80

+—+ +—+
x+c + (-2bx - 4c)\la \lc )

x+c -bx-2bc)

2 +-+ 2 2 4+
x - 8acx)\lc + dacx +4bcx+ 8c)\la)

2 2 2 4t -+ 2
+ (-8 c-b)x -8 cx-8c)\la\lc + 4acx

3



(4b ¢ x + 8c )\la
2 2
((-4ac-b)lx -

+—+ | 2
- 2b x\la\lax +bx+c

+—+ +—+ | 2
4\la \lc \lax +bx+c +

bt | 2
(2c\l- a\lax +bx+c

+-+ | 2

+—+ | 2
(2b\lc \lax +bx+c

+-——+ +-+ | 2
\l-al\lc\lax +b

+-——+ | 2
-bx\l-al\lax +bx+c

+-——+ +-+ | 2
2\l- a\lc\lax +bx+c

81

Xx +bx+c
2 +-+

8b ¢ x - 8¢ )\lc

2 +-+ +—+
+ (4a x + 2b x)\la \lc

+—+
(- 2b x - 4c)\la

+-——+ +—+
+ (- bx - 2)\l-a\lc)

+

-bx - 2
____________ )

2
-bx-2bc)
—————— +

+———t
x+c -c\l-a
_________________ )
—+
c
+
2 do——t +—+

+ (2a x + b x)\|- a \lc

-t
+ (- bx - 2)\|-a

Type: Union(List Expression Integer,...)



--5 72
tl:=integrate(1/sqrt(a*x~2+b*x+c) ,x)

--R (2

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +—+

--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +—+ |2

--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +———+ +-+
--R \[-a\lax +bx+c -\l-al\lc

--R Type: Union(List Expression Integer,...)

--S 73
t2:=integrate(1/(x*sqrt (a*x~2+b*x+c)) ,x)

--R +=+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2

--R Type: Union(Expression Integer,...)

82



--S 74
bbl:=sqrt (a*x~2+b*x+c)+b/2*t1.1+c*t2

--R (4
--R +—+ | 2

--R +—+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2c
--R 2c\la log(-————-————————————— )

--R +—+
--R b\lc
--R log

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +-—+
--R (-2ax -bzx-2)\la

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx - 2c

--R +-+ +—+ | 2
--R 2\la \lc \lax +Dbx+c
--R +-+ +-+

--R 2\la \lc
--R Type: Expression Integer

--S 75

bb2:=sqrt (a*x"2+b*x+c)+b/2*t1.2+c*t2
-—-R  (5)

--R +=+ | 2

--R +-——+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R c\l- a log(-———-—--—-————————— )

--R +———+ | 2 +———+ +—+



+-+ \l[-al\lax +bx+c -\l-al\lc
b\l¢c atan(--———----"-"""""""""""""""""""
ax
+
e +
+-——+ +—+ | 2
\l-a\lc\lax +bx+c
/
it =t
\I- a\lc
76
:=aa.1l-bbl
(6)
e +
+—+ | 2
+-+ 2\lc \lax +bx+c -bx-2c
- 2c\la log(-———=————————————————— )
x
+
e +
+-+ | 2
+—+ 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
2c\la log(-——-————————————————————— )
+—+
2x\ | c
+
+—+
b\lc
*
log
S,
+-+ +—+ | 2
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+

84

Type: Expression Integer

+—+
+ 2a x\lc



+—+
b\lc
*
log
2 =+ 2 2 +-+
((-22abx -8acx)\lc + (4dacx +4b c x + 8c )\la)
*
e +
| 2
\lax +bx+c
+
3 2 2 2+t A+t 2
(-2abx +(-8c-b)x -8 cx-8c)\la\lc +4acx
+
2 2
6abcx +8acx
/
e +
2 | 2
(4b c x + 8 )\lax +bx+c
+
2 2 2 +-+
((4ac-b)x -8bcx-8c)\llc
+
+—+
2c\la
/
=t =t
2\la \lc
Type: Expression Integer
77
:=aa.2-bbl
9]
e +
+—+ | 2
et —+ 2\lc \lax + bx+c -bx-2c
- 2c\|- a \la log(-——-——-——————————mmm )
X
+
e +
+—+ | 2
Fo——t -+ 2\lc \lax +bx+c -bzx- 2
2c\I- a \la log(----————--—————--——————mm - )

3



+—+
2x\ | c
+
+o——+ +—+
b\l- a \lc
*
log
Fomm +
+-+ +—+ | 2 +-+
(2\la \lc - 2ax)\lax +Dbx+c +2azx\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c\la
/
Fomm +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
Fmm +
+-——+ +-+ | 2 +———+
+—+ +—+ \|l-a\l\lc\lax +bx+c -c\l-a +-——+ +—+
2b\la \|c atan(-——-———==————————— ) + 2c\|I- a \la
+-+
a x\lc
/
+o——+ +—+ +—+
2\|1- a \la \lc
Type: Expression Integer
78
:=aa.1l-bb2
(8)
e +
+-+ | 2
Fom—t ot 2\lc \lax +bx+c -bx-2
- 2c\|- a \la log(-—————-—-———————mm )
X
+
Fomm e +
+—+ | 2
+-——t+ +—+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
2c\l- a \la log(----====-—————----———mmmm oo )
+—+

86



2x\lc

2 +—+ 2 2 +-+

((-2abx -8acx)\lc + (4acx +4b cx + 8c )\la)

3 2 2 2 -t A+t 2
x +(-8ac-b)x -8 cx-28c)\la\lc + 4acx

2 2

6abcx +8aczx

+
R
b\l- a \lc
*
log
*
+____
| 2
\la x
+
(- 2ab
+
/
(4b ¢ x
+
((- 4a ¢
+
+—+ 4+
- 2b\la \lc atan(
/
4 A+ +—+
2\|- a \la \lc
79
:=aa.2-bb2
€))
+_
+-——+ 2\lc
- c\l- a log(----

+ 8 J)\lax +bx+c

2 2 2 +—+
-b)x -8bcx-8c)\lc

o +
+———+ | 2 +———+ +—+
\[mal\lax +bx+c -\l-allc oot -t
———————————————————————————————————— ) + 2c\|- a \la
ax
Type: Expression Integer
o +
+ 12
\lax +bx+c -bx- 2
_____________________________ )
X

87

3



--R +=+ | 2
--R +-——+ 2\lc \lax +bx+c -bx-2c
--R c\l- a log(-———-—--—-———————————— )

--R +-——+ +-+ | 2 +-——+
--R +—+ \[-alNlc\lax +bx+c -c\l|l-a

--R +-——+ | 2 +———+ +—+
--R +-+ \l-al\lax +bx+c -\|l-al\lc -t

--R Type: Expression Integer

--3 80

dd4 :=ratDenom cc4

--R (10)

--R +-+ | 2

--R +—+ 2\lc \lax + bx+c -bx- 2
--R - \lc log(——————————————————————m - )

--R | 2 +—+

--R Type: Expression Integer

--S 81
ee4:=expandlLog dd4

88



(11)
+-+ +=+ | 2

- \lc log(2\lc \lax +bx+c -Dbx - 2c)
+

+—+ | 2 +-+ +—+

\lc log(2c\la x +bx+c + (-bzx-2)\lc) + (- log(c) - log(2) + D\lc
Type: Expression Integer

82 14:288 Schaums and Axiom differ by a constant
:=complexNormalize eed
+—+

(- log(c) - 2log(2) + 2)\lc

Type: Expression Integer

89



dx

/\/aﬂj2+bx+c

10 [1]:14.289 5

X

/\/aa:2+bx+c \/ax2+bx+c /
x? VWﬂ+%f+c 2 xVM3+bT+c
() +=
)Jclear all

--S 83

aa:=integrate(sqrt(a*xx”2+b*x+c)/x"2,x%)

--R (1)

-—-R [

--R +-+ | 2 22

--R (4b x\lc \lax +bx+c -2bx - 4b c x)

--R | 2 +—+
--R 2c\lax +bx+c + (-bx-2c)\lc
--R =+ | 2 2 =+ -+

--R (8c x\la \lax +bx+c + (-4bx - 8c x)\|la \lc)

--R +—+ +-+ | 2 +—+ +—+ 2
--R (2\lc -2x\la)\lax +bx+c +2x\la\lc -2ax -bx-2

--R +=+ | 2
--R 2\lc \lax + bx+c -bx- 2

--R +—+ | 2 2 2 2
--R (2b x + 8)\lc\lax +bx+c +(-8ac+b)l)x -6bcx- 8

--R [ 2 2 +-+
--R 8c x\lax +bx+c + (-4 x - 8c x)\lc

90



--R =+ | 2 22
--R (4b x\lc \lax + bx+c -2bx -4b c x)

--R | 2 +—+
--R 2c\lax +bx+c + (-bx-2c)\lc

--R +———+ | 2 2 +———+ +-+
--R (16c x\l-a\Nlax +bx+c + (-8 x - 16c x)\|I- a \lc )

--R |2 +—+
--R \Mlax +bx+c -\lc

--R +—+ | 2 2 2 2
--R (2b x + 8)\lc\lax +bx+c +(-8ac+b)l)x -6bczx- 8

--R [ 2 2 +—+

--R 8c x\lax +bx+c + (-4bx - 8cx)\lc

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--3 84

tl:=integrate(1/sqrt (a*x~2+b*x+c),x)

--R (2

--R +—+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2azx\lc

--R 2 +—+
--R (-2ax -bx-2c)\la



--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R +—+

--R \la

--R +——+ | 2 +———+ +-+
--R \[-a\lax +bx+c -\l-al\lc

--R Type: Union(List Expression Integer,...)

--5 85
t2:=integrate(1/(x*sqrt (a*x~2+b*x+c)) ,x)

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R Type: Union(Expression Integer,...)
--S 86

bbl:=-sqrt(a*xx”2+b*x+c) /x+ta*xtl.1+b/2%t2

--R (4

--R +—+ |2

--R +-+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R b x\la log(-——————-—-———————— )

--R +—+
--R 2a x\lc

92



--R +-+ +—+ | 2 +—+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 =+
--R (-2ax -bzx-2)\la

--R +=+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx-2c

--R +—+ +-+ | 2
--R -2\la \lc \lax +bx+c

--R +—+ +—+
--R 2x\la \lc
--R Type: Expression Integer

--S 87
bb2:=-sqrt (a*xx”2+b*x+c) /x+a*xtl.2+b/2*t2

--R  (5)

--R +-+ | 2
--R +-——+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R b x\|- a log(-—————————-——————————- )

--R +———+ | 2 +-——+ +—+
--R +-+ \l-al\lax +bx+c -\l-allc
--R 4a x\|c atan(-———-—-—-——————-—-——————m o )

--R f———t +—+ | 2
--R - 2\|-a\lNlc\lax +bx+c

--R +-——+ +—+

--R 2x\|- a \lc
--R Type: Expression Integer

--S 88
ccl:=aa.1-bbl

93



(6

(- 4b c\la \lax +bx+c

(4b

-+ |2

+=+ | 2

2\lc \lax +bx+c -bx-2

+-+ +

+-+ +

+—+

S —— +
+=+ | 2 2
c\la \lax +bx+c
o +
| 2
2c\lax +bx+c + (-bx-2
______________________________________ )
2c x
o +

+-+ | 2

(-8 c\lc\lax +bx+c +4ab

log

(8a

+—+ +—+

(2\la \lc - 2ax)\lax +b

+—+

(-2ax -bzx-2)\la

st |2

2\lc \lax +bx+c -bx-

+=+ | 2

c\lc \lax +bx+c -4abc

+—+ +—+

(2\lc -2x\la)\lax +bx+c

cx+ 8ac)

x +c + 2a x\

2c

+-+ +-+
+ 2x\la \lc

-+

+ (2b x + 4b c)\la \lc )

-+

+ (- 2b x - 4b c)\la \lc )

-
|c



+
+—+ |
2\lc \I
+
o +
+—+ | 2
-2b c\la\lax +bx+c +
/
e +
+-+ +-+ | 2
8c\la \lc \lax +bx+c + (
89
:=aa.2-bbl
(7
P
+-+ | 2
(- 4b c\la \lax +Dbx+c
*
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +Dbx + c
log(——————————————————————-
X
+
e +
+=+ | 2
(4b c\la \lax +Dbx+c
*
e +
| 2
2c\lax +bx+c + (
log(-———————————————m—m o
2c x
+
S
+-+ | 2
(- 8ac\lc\lax +bx+c
*
log
+
+—+ +—+ |
(2\la \lc - 2a x)\|

95

2
ax +bx+c -Dbx- 2

2 +—+ +—+
(b x + 2b c)\la \lc

2 +-+
- 4b c x - 8 )\la
Type: Expression Integer

2 +-+ +-+
+ (2b x + 4b c)\la \lc )

2 +—+ +—+
+ (- 2b x - 4b c)\la \lc )

+—+
- bx - 2c)\lc

+4a b cx + 8ac)

2 +—+
ax +bx+c + 2ax\lc



+
2 +
(-2ax -bx - 20\l
/
o +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -
+
e
+-——+ +—+ +—+ | 2
(16c\|l- a \la \lc \lax + D
*
e +
| 2 +-+
\Mlax +bx+c -\lc
atan(-———-————————————————————
ot
x\|- a
+
o +
+—+ | 2
-2b c\la\lax +bx+c + (
/
e +
+—+ +—+ | 2
8c\la \lc \lax +bx+c + (-
90
:=aa.l1-bb2
(8)
S
+———+ | 2
(- 4b c\l-al\lax +bx+c
*
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -
log(-——————=————————m—m o
X
+
e +
+———+ | 2
(4b c\l-al\Nlax +bx+c

96

-+
a

b x - 2c

2 +-——+ +—+
x+c + (-8bcx - 16c)\I-a \la)

2 +—+ +—+
bx + 2b c)\la \lc

2 4+
4b ¢ x - 8c )\la
Type: Expression Integer

2 +-——+ +-+
+ (2b x + 4b c)\l- a \lc )

2 to——t 4t
+ (- 2b x - 4b c)\|l- a \lc )



Type: Expression Integer

*
e +
| 2 +-+
2c\lax +bx+c + (-bx - 2c)\lc
e - )
2c x
+
o +
==t +—+ +—+ | 2 2
(8c\l- a \la\Nlc\lax +bx+c + (-4b cx-8c)\|-a\la)
*
e +
+—+ +-+ | 2 +-+ +—+
(2\lc -2x\la)\lax +bx+c + 2x\la\lc - 2ax
log(——————————— =
o +
+-+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx -2
+
o +
+-+ | 2 2
(- 16a c\lc \lax +bx+c +8abcx+ 16a c)
*
e +
+——=+ | 2 +———+ +—+
\l-alMax +bx+c -\l-al\lc
atan(-————————=————————— )
ax
+
e +
+——=+ | 2 2 ==t +—+
-2b c\|l-al\lax +bx+c + (bx+ 2bc)\l-al\lc
/
e +
+-——+ +-+ | 2 2 +-——+
8c\l- al\lc\lax +bx+c + (-4bcx-8c)\|-a
91
:=aa.2-bb2
€))
e +
+———+ | 2 2 +———+ +-+
(-4b c\l-a\lax +bx+c + (2b x + 4b c)\|- a \lc )

97



*
e +
+=+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
log(=============—m——mmm e )
X
+
e +
+-—=+ | 2 2 +———+ +—+
(4b c\|l- al\Nlax +bx+c + (-2bx-4b c)\|l- a \lc)
*
e +
| 2 +—+
2c\lax +bx+c + (-bx - 2c)\lc
B - )
2c x
+
e +
+-+ | 2 2
(- 16a c\lc \lax +bx+c +8abcx+ 16ac)
*
e +
+———+ | 2 +———+ +—+
\[-al\lax +bx+c -\l-al\lc
atan(-——-——-—-————-———m—m oo )
ax
+
e +
+-+ | 2 2
(- 16a c\lc \lax +bx+c +8abcx+ 16ac)
*
e +
| 2 +-+
\lax +bx+c -\lc
atan(-——————————————————————— )
s
x\|- a
+
e +
+-——+ | 2 2 +-——+ +—+

-2bc\l-alNlax +bx+c + (bx+ 2bc)\l-al\lc

+———+ +—+ | 2 2 +-——+
8c\l- al\lc\lax +bx+c + (-4bcx-38c)\|-a
Type: Expression Integer

98



92
:=ratDenom cc4
(10)
Fomm +
+—+ | 2
+=+ 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2
- 2b\|c log(-——-———————————————m—m )
X
+
e +
| 2 +-+
+-+ 2c\lax +bx+c + (-bx-2)\lc +-+
2b\|c log(-——————————————————————m ) - b\lc
2c x
/
4c
Type: Expression Integer
93
:=expandLog dd4
(11)
e +
+—+ +—+ | 2
- 2b\lc log(2\lc \lax +bx+c -Dbx - 2c)
+
e +
+—+ | 2 +-+
2b\lc log(2c\lax +bx+c + (- bx - 2c)\lc)
+
+-+
(- 2b log(c) - 2b log(2) - B)\lc
/
4c
Type: Expression Integer
94 14:289 Schaums and Axiom differ by a constant
:=complexNormalize eed
+—+
(- b log(c) - 2b log(2) - b)\lc

99



100

Type: Expression Integer



dx
ax? 4+ bx + ¢)3/?

/ 1 2(2ax + b)

11 [1]:14.290 /(

(az? + bz + )2 (4ac — b2)Vaa? + bx + ¢

()+=

)Jclear all

--S 95
aa:=integrate(1/(a*x~2+b*x+c) " (3/2),%)

--R | 2 +-+
--R -2x\lax +bx+c + 2x\lc

--R +-+ | 2 2 2
--R (b x+2)\lc\lax +bx+c -2acx -2bczx- 2
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 96
bb:=(2%(2xa*x+b) )/ ((4*a*c-b"2) *sqrt (a*x"~2+b*x+c))

--R (4ac-b)l\lax +bx+c
--R Type: Expression Integer

--S 97

cc:=aa-bb

--R  (3)

--R +-+ | 2 2

--R 4b\|lc \lax +bx+c -2bx -4bc

--R 2 2 | 2 3 2 2 +—+
--R (Bac -2bc)\lax +bx+c + ((4abc+b)x-8ac + 2bc)llc
--R Type: Expression Integer

101



--E

--S 98 14:290 Schaums and Axiom differ by a constant
dd:=ratDenom cc

--R Type: Expression Integer

102



x dx
12 [1]:14.291 /(m2 oo T O

/ x 2(bx + 2c)

(az? + bz + )32 (b2 — dac)Vax? + bx + ¢

()+=

)Jclear all

--S 99
aa:=integrate(x/ (a*x~2+b*x+c) "~ (3/2) ,%)

--R +—+ | 2 2 2
--R (b x+2)\lc\lax +bx+c -2acx -2bcx- 2
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 100
bb:=(2*% (bxx+2*c) )/ ((b~2-4*ax*c) *sqrt (a*x”~2+b*x+c))

--R (4ac-b)l)\lax +bx+c
--R Type: Expression Integer

--R +=+ | 2 2
--R - 8\lc\lax +bx+c +4b c x + 8c

--R 2 2 1 2 3 2 2 4+
--R (Bac -2bc)\lax +bx+c + ((-4abc+Dblx-8ac + 2bc)\lc
--R Type: Expression Integer

103



--S 102 14:291 Schaums and Axiom differ by a constant
dd:=ratDenom cc

--R Type: Expression Integer

104



22 dx
13 [1]:14.292 | e I+ o7

1 1
= + — ——
ax? +bxr +¢)¥?  a(dac — b2)Vax? + bx + ¢ a/ Var? +bx +c

()=
)Jclear all

/ x? (2b% — 4ac)x + 2bc
(

--S 103
aa:=integrate(x~2/(axx"2+b*x+c) " (3/2),x)

--R (1)
--R I

--R +-+ | 2 2 2
--R (b x+2)\lc\lax +bx+c -2acx -2bcx-2c)

--R log

--R +-+ +-+ | 2 +-+
--R (2\la \lc - 2a x)\lax +bx+c + 2a x\lc

--R 2 =+
--R (-2ax -bzx-2)\la

--R +=+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -Dbx- 2

--R +-+ | 2 2 =+ =4
--R 2c x\la\lax +bx+c + (-2bx - 2c x)\la\lc

--R +—+ +—+ | 2
--R (abx+2ac)\laNNlc\lax +bx+c

--R 2 2 2 -+
--R (-2acx -2abcx-2ac)\la

105



--R ((2b x + 4c)\lc \lax +bx+c -4d4acx -4bcx - 4c )

--R ==+ | 2 +-——t+ +—+
--R \l-—allax +bx+c -\l-allc

--R +-—=+ | 2 2 +-——+ +—+
--R 2c x\lI-a\lax +bx+c + (-2bx - 2c x)\|-a\lc

--R +-—=+ +-+ | 2
--R (abx+2ac)\l-alNlc\lax +bx+c

--R 2 2 2 4t
--R (-2acx -2abcx-2ac)\|l-a

--R Type: Union(List Expression Integer,...)
--5 104
tl:=integrate(1/sqrt (a*xx~2+b*x+c),x)

--R (2

--R +—+ +—+ | 2 +-+
--R (2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc

--R 2 +—+

--R (-2ax -bx-2c)\la

--R +—+ | 2

--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R +—+

--R \la

--R +———+ | 2 +———+ +-+
--R \[-a\lax +bx+c -\l-al\lc



ax
___________________________________________ ]
+-——+
\I- a
Type: Union(List Expression Integer,...)
105
:=((2xb"2-4xax*c) *x+2*b*c) / (a* (d*a*xc-b~2) xsqrt (a*x"2+b*x+c))+1/a*tl.1
3
o +
2 | 2
(4ac-b)l)\lax +bx+c
*
log
Fomm +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
Fomm +
+-+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
2 +-+
((- 4a c + 2b)x + 2b c)\la
/
e +
2 2 ++ | 2
(4ac-ab)\laNlax +bx+c
Type: Expression Integer
106
:=((2xb"2-4xax*c) *x+2xb*c) / (a*x (4*axc-b~2) *sqrt (a*x~2+b*x+c) ) +1/a*t1.2
(4)
e +
tom + +-——+ | 2 +-——+ +—+
2 1 2 \[-mal\ax +bx+c -\l-allc
(Bac-2b)\lax +Dbx+catan(————--—————————————m——-——m——m oo
ax
+

107



2 s
((-4a c +2b)x + 2b c)\|- a
/
e +
2 2 -+ | 2
(4ac-ab)\l-allax +bx+c
Type: Expression Integer
107
:=aa.1-bbil
(5)
e +
+-+ | 2 2 2
4b c\lc \lax +bx+c -2bcx-4bc
e +
2 2 2 | 2 2 3 2 2 2 +-+
(ac -2abec)\lax +bx+c + ((-4abc+ab)l)x-8ac +2abc)llc
Type: Expression Integer
108
:=aa.2-bbl
(6)
e +
2 2 o+t | 2
(-8ac +2bc)\l-allax +bx+c
+
3 2 2 4+ -+
(4abc-bl)x+8ac -2bc)\l-allc
*
log
fmm +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\lc
+
2 +—+
(-2ax -bzx-2c)\la
/
e +
+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+

108



2 2 +—+ | 2
(16a c - 4b c)\la \lax +bx+c

3 2 24—+ +—+
((-8abc+2b)x -16a c + 4b c)\la \lc

+-—=+ | 2 +———+ +—+
\[-a\lax +bx+c -\l-allc

+-——+ +—+ +—+ | 2 2 2 +-——+ +-+
4b c\l- a \la \lc \lax +Dbx+c + (-2bcx-4bc)\|l-a\la

22 2 -t -+ | 2
(Bac -2aboc)\l-alNlalNlax +bx+c

2 3 2 2 2 A+ =+ +—+
((4abc+ablx-8ac +2abc)\l-al\la\lc
Type: Expression Integer

:=aa.1-bb2
P
S +
2 2 4+ |2
(Bac -2b c)\l-al\lax +bx+c
+
3 2 2 +——=+ +-+
((4abc+blx-8ac +2boc)\l-allc
*
log
e +
+—+ +—+ | 2 +—+
(2\la \lc - 2ax)\lax +bx+c + 2ax\l|c
+
2 +—+
(-2ax -bx-2)\la
/



+—+ | 2
2\lc \lax +bx+c -bx- 2
+
o +
2 2 +=+ | 2
(- 16a c +4b c)\la\lax +bx+c
+
3 2 2 4=+ +—+
((8abc-2b)x + 16a c - 4b c)\la \lc
*
e +
+———+ | 2 +———+ +—+
\[-al\lax +bx+c -\|l-al\lc
atan(-—————————————————— )
ax
+
e +
+———+ +—+ +—+ | 2 2 2 +-——+ +—+
4b c\l- a\la\lc \lax +bx+c + (-2bcx-4bc)\|l-a\la
/
o +
22 2 A+ ++ | 2
(ac -2abec)\l-allallax +bx+c
+
2 3 2 2 2 4=t =+ +—+
((-4abc+abl)x-8ac +2aboc)\l-al\la\lc
Type: Expression Integer
110
:=aa.2-bb2
(8)
e +
+=+ | 2 2 2
4b c\lc \lax +bx+c -2bcx-4bc
e T +
2 2 2 | 2 2 3 2 2 2 +-+
(ac -2abec)\lax +bx+c + ((-4abc+abl)x-8ac +2abc)\lc
Type: Expression Integer
111 14:292 Schaums and Axiom differ by a constant

:=ratDenom cc4

110



111

Type: Expression Integer



dx
14 [1]:14.293 /x(axQ T

1 1 1 1 b 1
/x(ax2+ba:+c)3/2cm+c, x\/ax2+bx—|—c20/(a$2+b1’+0)3/2
(F)+=

)clear all

--S 112
aa:=integrate (1/ (x* (a*x~2+b*x+c) ~(3/2)),x)

--R [ 2 2 +-+
--R (bx+2)\lax +bx+c +(-2ax -2bx - 2c)\lc)

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R [ 2 2 +-+
--R 2b x\lax +bx+c + (-2ax - 2bx)\lc

--R 2 ++ | 2 2 2 2 3
--R (bcx+2c)\lc\lax +bx+c -2acx -2bcx- 2

--R Type: Union(Expression Integer,...

--S 113
tl:=integrate(1/(x*sqrt(a*x~2+b*x+c)) ,x)

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

112



--R Type: Union(Expression Integer,...)
--E

--S 114

t2:=integrate(1/(a*x"2+b*x+c) "~ (3/2) ,x)

--R | 2 +—+
--R -2x\lax +bx+c + 2x\lc

--R (b x+2)\lc\lax +bx+c -2acx -2bcx- 2
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 115
bb:=1/(c*sqrt (a*xx"~2+b*x+c))+1/c*t1-b/ (2*c)*t2
--R (4@

--R 2 2 | 2
--R (Qacx +2bcx+2c)\lax +bx+c

--R 3 2 2 2 +-+
--R (-abx +(-2ac-b)x -3 cx-2c)\lc

--R +=+ | 2

--R 2 | 2 3 2 2 2 +-+
--R -2c\lax +bx+c +(-abx +2ac-b)x +bcx+ 2c)\lc

--R 2 2 2 3 +—+ | 2 2 3
--R (Qacx +2bcx+2c )\lc\lax +bx+c -abecx
--R 3 22 2 3 4

--R (-2ac -bc)l)x -3bcx-2
--R Type: Expression Integer

113



((- 4a c - b )x

(4

3

2

2 2 |

2 2

-8 cx -8 )\lax +bx+c

2 +-+

abx + (Bac+4b )x + 12b ¢ x + 8c )\lc

+—+ |

2\lc \la

X

2

((4a c + b )x

(-4abx + (-8ac-4b)x

((4a c+b)x +8 cx+ 8c)\lax

(-4abx + (-8ac-4b)x

((4a c

(- 8a

3

+—+ |

2\lc \la

2 2

3

2 2
+ b c)x

3 2

X

2

2

2

+bx+c -bx-2c

+ 8 c x + 8c )\la x

2 2

+bx+c -bx- 2c

+—+
2x\lc

2 2

2 3 +-+ |
+8bcx + 8c)\lc\lax

2 3 4

c -4bc)x -12b c x - 8c

114

+bx +c

2

2 +-+

- 12b ¢ x - 8c )\lc

+bx+c

2 +-+

- 12b ¢ x - 8¢ )\lc

23
+bx+c -4abcx

Type: Expression Integer



-3 117
dd:=ratDenom cc

--R  (6)

--R +—+ | 2
--R +-+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R | 2 +-+

--R Type: Expression Integer
--S 118

ee:=expandLog dd

--R (7T

--R +-+ +—+ | 2

--R - \lc log(2\lc \lax +bx+c -Dbzx - 2c)

--R +=+ | 2 —+

--R \lc log(2c\lax +bx+c + (-Dbx-2c)\lc)

--R +—+
--R (- log(c) - log(2) + 1\lc

--R Type: Expression Integer

--S 119 14:293 Schaums and Axiom differ by a constant
ff:=complexNormalize ee

--R

--R +-+

115



(- log(c) - 21log(2) + 2)\lc

116

Type: Expression Integer



dx
ax? + bx + c)3/?

15 [1]:14.294 /m2(

/ 1 B ar?® +br + ¢
z2(az? + b +¢)¥2  avaz® + br + ¢

+b2 — 2ac / 1
2¢? (ax? + bx + ¢)3/?

Sbu/ 1

2¢ ) zvaz? + bz +c
()=

)Jclear all

--S 120

aa:=integrate(1/(x"2* (a*xx"2+b*x+c) " (3/2)) ,x)

--R (D

--R 3 3 2 2 2 +-+ | 2
--R ((-24abc-6b)x —-48 cx - 48 c x)\lc \lax +bx+c

--R 2 4 2 3 3 222 3
--R 24a bcx + (48abc + 24bc)x + 72b c x + 48b c x

--R +=+ | 2

--R 3 3 2 2 2 2 3 +-+
--R ((4dabc-9 )x + (Bda c - 24b c)x + 40b c x + 32c )\lc

--R 2 2 2 4 2 3 3 3 22 2
--R (-32ac +24abec)x + (-48abc +24bc)x + (-80ac + 8bc)x

--R 3 4
--R - 566b ¢ x - 32c

117



--R 4 23 3 4 2 5 | 2
--R ((16ac +4b c)x +32bcx +32cx)\lax +bx+c

--R 3 4 4 23 3 4 2 5  +—+

--R (-16abcx +(-32ac -16bc )x -48b c x - 32c x)\lc
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 121
tl:=integrate(1/(a*x~2+bxx+c)”(3/2),x)

--R | 2 +-+
--R -2x\lax +bx+c + 2x\lc

--R +—+ | 2 2 2
--R (b x+2)\lc\lax +bx+c -2acx -2bczx- 2
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 122
t2:=integrate(1/(x*sqrt (a*x"2+b*x+c)) ,x)

--R +—+ | 2
--R 2\lc \lax +bx+c -bx- 2

--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 123

bb:=-(a*x~2+2xb*x+c) / (c"2*x*sqrt (a*xx"2+b*x+c) ) +(b"2-2*a*xc) / (2%c"2) *t1-(3%b) / (2*c~2) *t2
--R (4

--R 3 2 2 2 | 2
--R (-6abcx -6bcx -6bcx)\lax +bx+c

--R 2 4 3 3 2 2 2 +-+
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--R (B3abx + (Babc+3b)x +9 cx + 6bc x)\lc

--R +-+ | 2

--R (2abcx +(Bac +2bc)x +10bcx+4c)\lax +bx+c

--R 2 2 4 3 3 2 2 2
--R (-8ac+2ab)l)x + (-16abc+2b)x + (- 12a c - 6b c)x

--R 2 3
--R - 12b ¢ x - 4c

--R -
--R \lc

--R 33 32 4 4+ | 2 34
--R (4a cx +4b cx + 4c x)\lc\lax +bx+c -2abecx

--R 4 23 3 4 2 5
--R (-4ac -2bc)x -6bcx -4cx
--R Type: Expression Integer

--S 124
cc:=aa-bb

--R  (B)

--R 2 4 3 2 3 2 22 3
--R ((722 b ¢ + 6b )x + (144a b c + 108b c)x + 288b c x + 192b ¢ )

--R +—+ | 2
--R \lc \lax +bx+c

--R 2 2 3 4 2 2 4 3
--R (-48a bc -36abec)x + (-240abc - 36b c)x

--R 3 32 2 23 4
--R (- 240abc -228bc )x - 384b cx - 192b ¢
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+=+ | 2
2\lc \lax + b x

+c¢c -bx-

(- 72abc-6b)x + (- 144a b c -

+-+ | 2
\lc \lax +Dbx

2 2 3
(48abc + 36abc

3 3
(240a b ¢ + 228b ¢

+-+ | 2
2\lc \lax + b x
2x\
2 4 3
((- 60a b c - 5b )x
+=+ | 2
\lc \lax +bx+c

2 2 3 4
(40a b c + 30a b c)x

23 4
320b ¢ x + 160b c

4 33 3
((48a b c + 4b c )x

120

+ C

4
)x + (240a b

2 2 2
)x + 384b ¢

+c¢c - bx-

+—+
|c

+ (- 120a b ¢

2 2
+ (200a b ¢

5
+ (96a ¢+

2 2 4
c + 36b c

3
x + 192b ¢

- 90b c)x

4 3
+ 30b c)x

24 2
72b c )x +

3 2 22
108b c)x - 288b ¢ x

3
)x
4
2 2 2 3
- 240b ¢ x - 160b c )
3 32
+ (200a b ¢ + 190b c )x

5 6
192b ¢ x + 128c )

2



--R \lax +bx+c

--R 2 4 23 4 4 33 3
--R (-32ac -24abc)l)x + (-160abc - 24b c )x

--R 5 24 2 5 6
--R (- 160a ¢ - 152b ¢ )x - 256b ¢ x - 128c

--R +—+

--R \lc
--R Type: Expression Integer

--S 125

dd:=ratDenom cc

--R  (6)

--R =+ | 2

--R +-+ 2\lc \lax +bx+c -bx- 2
--R 6b\|c log(-————————————————————————— - )

--R i 2c\lax +bx+c + (-bx-2)\lc +=+

--R Type: Expression Integer
--5 126

ee:=expandLog dd

--R (D

--R +—+ +—+ | 2
--R 6b\lc log(2\lc \lax + bx+c -Dbx - 2c)



--R - 6b\lc log(2c\lax +bx+c + (-Dbx - 2c)\lc)

--R =+
--R (6b log(c) + 6b log(2) - 5b)\lc

--R Type: Expression Integer

--8 127 14:294 Schaums and Axiom differ by a constant
ff:=complexNormalize ee

--R +—+
--R (3b log(c) + 6b log(2) - 5b)\lc

--R Type: Expression Integer

16 [1):14.295 [ (a2® +bw+ )"/ da

(2azx + b)(ax? + bx + c)"+1/?
da(n+1)

/ (az? + bz + ¢)" /% =

(2n + 1)(4ac — b?)

/ (az? + bx + )" /2

8a(n + 1)
()+=
)clear all
--S 128 14:295 Axiom cannot compute this integral
aa:=integrate ((a*x"2+b*x+c) " (n+1/2) ,x)
--R
--R
--R 2n + 1
__R x  memem———
--R ++ 2 2
I (@) | (c+%NDb+ YN a d%N
--R ++
--R Type: Union(Expression Integer,...)
--E
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17 [1]:14.296 [ w(a2® + bw + ¢)""/? da

ntl/2 (az? + bx + c)"T3/2
N a(2n + 3)

/x(owc2 + bz +¢) - % / (az? + bz + c)"+1/2

(*)+=

)Jclear all

--S 129 14:296 Axiom cannot compute this integral
aa:=integrate (x* (a*x~2+b*x+c) ~(n+1/2) ,x)

--I ¢D) | YN (c + %N b + YN a) da%N

--R Type: Union(Expression Integer,...)

dx
ar? + bx + c)"t1/2

/ ( 1 2(2azx + b)

18 [1]:14.297 /(

az? + bx +c)n T2 (2n — 1)(4ac — b2)(ax? + bx + c)n—1/2

8a(n — 1) 1
(2n —1)(dac — b?) / (ax? + bx + c)n—1/2

()=
)Jclear all

--5 130 14:297 Axiom cannot compute this integral
aa:=integrate(1/(a*x"2+b*x+c) "~ (n+1/2) ,x)

--I (c + 4N b + %N a)
--R Type: Union(Expression Integer,...)
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dx
19 [1]:14.298 /x(axQ T TR

1 1
j/ z(az? 4+ bx +c)"+t1/2  (2n —1)c(ax? + ba + ¢)n—1/2

1 1
e / z(ax? + bx 4 c)n—1/2

b 1
2 / (ax? + bz + c)nt1/2

(F)+=
)Jclear all

--S 131 14:298 Axiom cannot compute this integral
aa:=integrate(1/(x*(a*x~2+b*x+c) ~(n+1/2)),x)

--I %N (c + YN b + YN a)
--R Type: Union(Expression Integer,...)

) spool
)1lisp (bye)
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